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IN OPERIS, 


Et Au&oris Laudem. 


wj^Sf & & ^r & ^r Sr Sr Sr % & E*». 


ODE. 


Ifolve Kiix, tolle repagula, 
AdftriAa cerro limite Quantitas, 
Que TecoarAant terminorum 
Contere liberior catenas ; 

Attende vallos , quos tibi nunc fisus 
ContraAa nullis finibus Area 
Secludit, immtnfis datura 

Planitiem fpatits capacem. 

Quondam proterva fronte quibuslibet 
Geometrarum nifibus obrtitit. 
Proportioni,, Calculique 

impatiens tolerare frenum; 

Sed, Arte GRANDI, jam nihil mtereft, 
Seu limes ardtas ambiat undique 
Extcnfionet , five nullam 

Obtineant fpatia ampla metam. 


Parent iifdem Legibus omnia, 

ProgreflVis idem , par ratio datur, 
RefpeAus unus fingulorum , 

Maxima quo minimis coiizrent. 

Magis ftupendnm eft, qudd fimilis tenor 
Proportionum regnat in omnibus 
Vel fumrni , & infiniti parvis 

Particulis , quibus auiia crefcit , 

Dato minori tempore quolibet , 

Ex ordinate fluxibus Arca; 

Sed amplius miranda longi 

Partibus his elementa rurfus 

Minora, & illis que fimili modo 
Adhuc minores particulx fluunt , 

Nec limitem Natur» navit , 

Lumen ut Angiigenum notavit. 



Non 



Non difpar ordo per fimtU» gradus 
Deducit Infinita pnoribm 

Majora fetnper , queis dsmeeps 

Agglomerat fpatia ampliora . 

H*c V Vallisinter novit Hyperbolo», 

Ad altiore» uuando potentia» 

AJfu rgit applicata, plufquiim 
f;ttc fuperfioem careawm 

Complexa quidquid fivi Parentius 
Contra reclamet , feu Varignomns, 
Quorum cavillos clevalti 

'Dudti Operis Faber, & Magilter 

Profundioris GRANDE Mathefeos, 

Qui mente valla materiem quqque 
" Excellis infinitam . Si »Un 

Jngenu penetras volatu. 

Seu Te Poefis facrat Apolligi, 

Sive eruditis Hiitoriis vacas. 

Stylo aut peroras eloquenti. 

Dogmata feu refutas lacca* t 


Divina Lepis , feu f cnetrpll» 

I Nature aperto m Lunaine colloca» , 

I S«J» jura pandi» M adi i narum , 

Seu NumurA HarmonicA rtfamuu. 

Que» fit vagorum »ut Orbie» (h lersim. 
Aut quae Ref»<#i fit Radit Vi» 

Scrutari», mtpleaoique du Aus , 

Algcbra q»o> fpetiofa fignat ; 

Ubique fummus , nec fuperabilis. 

Sed uuus ipfum Te fuperas, viat» 
Geometrarum quando calcat, 

Tot variis mtthodjs ahgndans. 

Qusfita.quis Te folvere promptior, 
Gutvatqpe fil. fexilis ii) piodum 
Virflnp, i»cnfur^ve certas 

Ad acete innumeris Figuris? 

\ Jd VtvJagi d£mgmata, id Hugeni 
| Probant Reperta, id Cycli, & Hyperbol? 
Ouncnuo , ui «neta carentum 

ignililirrabilis Ordo monfl/at . 
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Fr{eeftori otim fuo, in Oh f e quii Argumuueum^uneUat 
Car olus Taglini Medicina DoBor^ 
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lijmuu parrui sit {gfo 
nt-Urc Virum, yut fu#, 
r?i/) nftrcLt , itiuxor Itticlq o 
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NOBILISSIMO, ATQUE ERUDITISSIMO VIRO 

HENRICO NEVVTON 

POTENTISSIM7E ANGLORUM REGINA, 

Jpttd Regiam Celftudinem COSMI III. M. Dacis Etruria , 
nec non apud Serenijjimam Geuucu/ium RemfuUicam > 

ablegato. 

CUIDO GRANDUS FELICITATEM. 



Ncredtbile fciendi defirierium, & inexplebi- 
lem, abftrufa quaeque, inagisque profunda ri- 
mandi , cupiditatem humana menti fumiiiiis 
Nature Conditor indid t, ut ad Auftoris fui 

_ cognitionem , non foium oflicii fui deb.to fol- 

licitante , grarique etiam amoris ftimulo urgente , fed amplius 
©biefti iplius fublimitate ineffabili invitante, quodammodd exc- 
taretur. Huic genio prar omnibus indulgentes, imo fvxna laxan- 
tes acutiflimi * ac preftantiflimi Mathematici, afliduo, & ope- 
rofo ftudio in id maxinte incubuerunt, ut ordine pcrfpicuo ra- 
tionis fua vim gradatim promoventes, ex pnmk, pianulimis , ac 
cuilibet facite obviis veritatibus , quarum notitiam ab ipfo Deo 
Opt. Max. noftris animis infertam accepimus, ad alias magis ar- 
duas detegendas fibi viam munirent, eo fucceffii , quem pauci 
licAt pro merito inteliigant, plcrique tamen in dies fentiunt, & 
omnes jure mirantur. Nam , ut cetera omittam admiranda Thec- 
icmata, qua fe ab ipfis Geometri» nafcent s exordiis prodide- 
tunt, velut de aqualibus triangulis , & parallelogrammis m ea- 
dem bafi, atque in Hfdeni parallelis, ad quamlibet difi.tum in- 
tervallum obliqite excurrentibus: de fpatiis quantumvis exiguis 
Md quamvis lineam applicandis, adecque ad perimetmm maic- 
■* * rem 
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rem quolibet* dato redigendis &c. qux nunc, ut nagas, & cre- 
pundia letatis illius defpicimus: manet adhuc mconcufla advet- 
fus omnem relufiantis imaginationis conatum , adverfus inanes 
Scepticorum cavillationes , & Pfeudophilofophorum impetus , pri- 
fcis olim temporibus demonftrata , cujufvis magnitudinis infinita», 
Divifibilitas : manet tam certi , & evidens, quiim adhuc intelte- 
flui noftro incomprelienfibilis,qux ante omnem hominum memo- 
riam olim detefia fuit, nonnullarum quantitatum Intommenfura- 
biiitts, quam iiquis ignoraret, hunc non hominem, fed pecudem 
p js dicendu n Plato cenfebat : manet adiiuc numquam non ce- 
i inna, aequr ac femper ftupenda illa Afymptotorum affeftio, 
q i- .1 , adolefcente jam Geometria, Conici Scriptores deprehen- 
derint, nunc autem Mathematici recentiores, non ad unam, aut 
a'f:ram curvam, Hyperbolam fcilicet Apollonii, & Conchoidem 
Nicomedis, dumtaxat reftringi , fed innumeris prorfus novis lineis 
fadltim? defcriptionis, nonnullis etiam antiquis eadem lege con- 
t. nuatis, nt Nicoftrati Quadratio , & Dioclis Ciitbidi, conveni- 
re demonftrarunt. Verilm hxc nulla funt, fi cum illa felici non 
mimis, quutn audaci Geometriae , virilitatem faam jam adeptae» 
aggrellione conferantur, qua fcilicet immane-ros teruiinQS ut «- 
nam finnmatn finitam colligere, inuncnf.e Icng tudinis, foEda» & 
fuperficies, terminat* , ac undique ciroimlcripts: fulgci-cxis axiif 
coequare, infinitarum quantitatum proportiones, & gradu» di- 
ftinguere , & infiniti parva magnitudinum elementa, re pe eme , at- 
que in varias clalfes diftribuere docuit. Neque vero ad /tertiem* 
oc ot.of.ua dumtaxat (pecu lationem- hsec pqrtihere v rson et. a ex- 
ternis hominum ufibus, quibus ci v ilis vira maximi indiget, infetvjrm 
quis arbitretur: nulla quippe aded abftra&a, <St ab omnis inaten 
rix commercio remota cognitio in Geometricis a dignari poteft * 
cui vel nunc , vel aliquando, fruftus aliquis ex his, jqux-. apud> 
vulgus in pretio eflc folent, non fit referendus, fiweniutic per fb 
ipfuin pendent, five irteviiisi aliis noreiis e «uTd ena , a ntr afc eiia® 
Scienti- , quam prior illa cogrritiO- pesSbcevit . Ihiofondiortiaip uti- 
que Geometri* fpecnltttionibw, &iabfh - ufib«it»»w Ahnhrtic» Caia» 
culis, tum Mechanicam, tum Opticam , tum Aftconottaniire,- tunu 
Nauticam , tum Geographiam , tum Architc&otai», ac ce tenua 
denique' Scientias , & Artes , Reipufelice comniodai,& utilitatibus» 
profj>ic'entei,hu/ias hodie, IrcaqMetata*, -'uflj? adf faciiooaril mrreJ 
* vi iwtfr.U.' ftftipft dtcrcmdnt;E y :Mip:»* 

:, ‘ ,i * tio- 
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CIRCULO UNIVERSITATIS 

INTERMINATO, 
t'Nt.1 K C V M St « l T T O , 
CUJUS CENTRUM UBIQUE EST; 

RENTIA ■NtJLI.-lOT, 

INF1NI T O 

OMNIUM INFINITORUM, 

ET PLUSQUAM INFINITORUM 

MAXIMO, 

*» 

CUJUS MAGNITUDINIS NON lEST FINIS, 

, ‘sapienti^ non est Humerus, :: 

EONITATIS INFINITUS EST THESAURUS. 
OU 6 D 

• * > | » ■ 

SUA INFINITATIS VESTIGIA 

CREATURIS IMPRESSERIT, 

HOMI- 
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H0MINIQ1JE AD IMAGINEM SUAM FACTO 

INFINITI PERSCRUTANDI CAPACEM mentem dederit, 

AC 5 UI; IPSIUS, 

IN STERNO BEATITUDINIS LUMINE, 
FACIE AD FACIEM, ALIQUANDO CONTEMPLANDI , 

SPEM FECERIT, GRATIAM OBTULERIT, SORTEM PROMISERIT. 

GRATI ANIMI ERGO!, 

OMNIUM OPERUM AUCTOJU 


EXIGUAM HANC OPELLAM 

DE INFINITIS INFINITORUM, 

INFINITEQUE PARVORUM ORDINIBUS 

GUI DO GRANDUS 
HOMINUM MINIMUS y MONACHORUM ULTIMUS , 
SED, INNUMERIS TANTiE MAJESTATIS BENEFICIIS 
ADST RICTIS SIMUS , 
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tiorum Mathematicorum benehcio, magis ac magis in dios per- 
ficiendas (peramus. Quocirca fumma fotlicitudine omnino curan- 
dum eft, ut profundiores Geometrarum Theorhe , quas perft_, 
jucundiffimas , <Sf de univerfo hominum genere tam bene meren- 
tes experimur, allidui promoveantur, habitoque inter veras , & 
( fiqui irrepferint ) fellas dcleftu , his confutatis confirmentur 
rllse, atque ab obie<ft s fortalfe fcrupulis vindicentur-. Hinc , olm 
Clariflimi, inter pncipuos inclyta Nationis tua Matbcimticos , 
Joannis VValKfll PLUSQUAM- INFINITA fpatia, qua ptimus 
ipfe inter hvperbolas infinitas altioris ordinis, fiimma GUtrv om- 
nium admiratione-, detexit-, i nonnullis Regie- Parifienfis Acade- 
mi x- Geometris ntiptar in dubium vecairF, tum apertd reiicl ani- 
madverterem , 'tijrier*- pretium- fe^hhum me exiftimavi , 6 rerrt_. 
totam [' qua maximi eft in (bienriis nefWk momenti , qb conue- 
jftbnem-, quam cum methode eecentforum Analyftarum Scientia^, 
hac Infiniti fortitur ] iterum examini fubiicerem, & ad tydiumJ 
Geometria lapidem exigerem, de tam-feefebri- contwverfe deli- 
beraturus: cumque VVallifii veftri partibus multiplex ab ipfa_ 
veritate fulfragium accedere deprehendhTem , irrogatam Viro 
graviilimo injuriam propulfandam , inuftam immortali ejus Nomi- 
ni labem abrtergendam , ejufque do&rinam ab omni fallaciae fuf- 
picione hoc libello purgandam, Te potHfin&m hortatore, con- 
ftitui. Novos addidit operi ftimulos ipfemet Illuftriflima Rega- 
lis Societas , k Screnifiiino Rege Carolo II. ad naturales Scientias 
promovendas fundata , dum me, obfcurum, ac peregqnum ho- 
minem, inter focios fuos ultrd confcribendum cenfuit, meafque , 
in Armachani PrcefulU fyfteina fonorum, fpeculariones, Illuftrif- 
fimoPr.efide Ifaac New tono F.quitc aurato, Mathematicorum., 
noftri feculi Principe, necnon DoAiiTimo Haularo , in Univerfita- 
te Oxonenfi Profelfore Aftronomi* Saviliano, fummi probanti- 
bus, ejufdem Academi? aftis inferi, & inter philofophicas Tran- 
laftiones edi mandavit: cui quidem honori , ut aliqua ex parto- 
me gratum offenderem', nihil opportunius, &huic propofito ac- 
comodatius occurrit, quim (T prelaudati VVallifii , qui Regiam 
ipfam Societatem tantopere illuftravit , famam ab illata calum- 
nia defendendam hac Geometrica Dilquifitione fufeiperem , quam, 
meo nomine , eidem Amplillimo Academicorum Cetui communi- 
candam , Tibi olfero , Vir lllufrrillime , atque Eruditifiime, ut 
mei fi nui l erga Te obfequii monumentum aliquod apud pofteros 

ma- 
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jaancat, nulla temporis injuria intercidendum. Nihil attinet, ut 
jn V rtutum tuarum, hoc qua.ecunque venerationis teftimomum- 
Tuo ve.uti jure exigentium, uberrimum campum excurrere ora- 
tionem meam permttam, cum ipfo etenim prjeferjtis Tranatus 
titulo ampiiuimi hujus argumenti facunditas decertaret , meque 
in fp»t;a PLUSQUAM-INFINITA laudmn tuarum abduceret , 
ac dolorem denique noftruro , ex imminentis ja&urac timore con- 
ceptum refricaret , dum a Prudentilliina Regina , meritorum,, 
tuorum fat confcia , eximiis honoribus auftus m Patriam revo- 
caris, omnium, quibus Eruditio, Do&rina , Facundia , Elegantia 
tua , cum fumma Humanitate conjun&a , perfpeffa cft , amorem- 
tecuin, & delideria (imul afportaturus. Unum igitur fupercft, 
ut Te , qua licet fiducia , fupplex exorem, ad libellum hunc be- 
nigna , qua foles, fronte excipiendum, ejufque AuAori, quibus 
iphim dignaris, beneyolcnt iae , & gratiae tuae officia jugiter con- 
tinuanda. Vale. , , 

. Pilis , Pridie Kal. Februarii MDCCX. . ; ; 
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DE OPERIS 


ARGUMENTO 


Poeticum Preludium. 

O^Uidquid finitum tranfccndit , [ i ] & undique certo 
Sc circumfcnbi limite non patitur, 

Vifum erat et noftram pariter tranfcendere mentem, 
Virefque humani luferat ingenii. 

Aufus [2] Anflottlts , aufus(3) Tlato , cun£ia Sophorum 
T urba [4] hoc immenfum eft traiicere aufa vadum. 

Cum 


NOTJE) Ut luem aliquam materia per fe bbfbterijfrnin , ac Mufit feni hitra- 
dabih , conciliarem , explanationem ejus aliquam in bis notis fubdere vifum fuit , 
tjr Amicorum eonjilta perfuafere ; qtti ficus faciendum duxerit , eat pro non aJieths 
habeat , pratereatque . Itaque (ij Infinitum cujufvis generis bie intelligo , ejufque 
Hiporiam feni uneverfamboc carmine umptedor . Illud ,tametji nojlrum captum ex- 
cedere videretur, expiscandum Jibt fumpfit (1) Ariftotcles in hl. 5. pbyf. afferens texe. 
14. ejus notitiam ad Pbyficam pertinere , & text. 1$. iffitu naturam ab omnihut, 
qui accurate pbilefophiam tradiderant, confiderxtam fuijfe affirmans , atque in pri- 
mi t a (j) Platone, quem text. 17. narrat , duo Infinita pofuiffe, Magnum, St Par- 
vum ; quoji reeentioribui Mathematicis praluferit , qui infiniti! magna , & infiniti 
parva excogitarunt . Omitci denique Philofophi Jcholaftici (4) de Infinite difpu- 

A **• 
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2 Poeticum 

Cum fcopulis ( 5 ) lu&ata diu , faevifque procellis , 
Irruit adverfis obvia turbinibus» 

Sed tumida imbelles lalTavit ut unda lacertos. 
Viribus effractis , vertere cogit iter. 

Qui contra obfidunt, hos gurgitis ampla vorago, 
Syrtibus alhdens offa, caputque, rapit} 

At pauci hmc reduces , tenuere ubi littoris oram, 
Inftabiles, grefTu facpe labante, ruunt» 

Necnifi tricarum ( 5 ) male olentes demque fpumas , 
Indatis buccis , quifqutliafque vomunt: 

Non numerare finus, non explorare profundum 
riumbc. non fines pofle notare datum dt . 
Subrogat hifce fuos divina Mathesis (7) alumnos , 
hi defperatum fortior urget opus . 

Tuque Syracufiae tutela, & gloria gentis 
Antevolas alios, ingeniofe [8] Smtx. 

AfTuetus vadam numero comprcndere (9} arenam , 
Non modo quae ficulo lutore fparfa jacet , . 
Sed maris, & terne , (foliarum , & totius orbis 
Implerent quotquot grana minuta finum. 
Quamvis erat fpatio contermina fine carcnri 
Congeries , paucis non referenda notis : 

Qyam facile & pelagus, quoextenfio limitis expers 
Qauditur , ingreffus ducis in alta ratem '■ 

Non 


tare aporc/fi , ob pravi ffimat , qutMit involvitur .drificuh.it, o h)c afle torret eypref- 

fiat , tfnili profecerint , & quot f ruderi ( 6 ) demum inie r •t:e'erint . notent efi , quam 
hic exponi opertivi conveniat . Mathematici (7) erfO Phiiofophet fiebfituti a i Infini- 
ti contemplationem , prhnufqite [8] Archimedes Sfranrfim hoc vadum lentavit. (0) 
qui multitudinem arenularum , totam firmamenti etiam Pythagorici capacitatem, 
implentium , in libro , tui titnlstt efi Arenarius . computant . v.t Gehmi Sapi proba. 

rct. 
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Prseludium. 3 

Non brevia» & cautes, non acrocerauoia terrent , 

Non venti ,aut nymbi,aut monfira morantur iter. 
Sed nottris fubdu&a oculis vix inclyta puppis » 

Metam omnem excedens , invta quaeque fecat , 
Cum lubitb emergit fcopularura imrocnfa propago , 
Quadrupla queis ratio, (10) forma tricufpiscrat. 
Hic magnus Geometra jubet confdlere ; & ultra 

Quid properamus? ait: Sat mihi cunela patent. 
Jam video innumeros , quotquot fine fine quadrantes 
Succrefcunt primo, linentem habere fuit ' 

Nam triquetri feries erit omnis [i i) epitrita primi: 
Inde parabolici eft area [i a} nota loci 
Portum igitur viflor repetit, radioque raagiftro, * 
Tanti operis certa in littore figna notat. 
Proximus huic , longo fed temporis intervallo , 
Ingreditur vattum jam (13) GaltLeus iter 5 
Expedienfque Tubum (14), quo tot portenta retexit, 
Uno Infinitum profpicit intuitu. 

Scrutatur numeros ,(15) quotquot mens fingere pof&, 
Illorum vanos comparat inde gradus. > 
Radicefque [16] omnes, quadrata, cubofquerecenfens, 
Nunc totidem (17), nunefe plura viderejiutat > 

vet , numerum arenarum Syracufii lit torti infinitum non e, Te. (i<>) Pvrrb 
ferum triangulorum sn quadrupla ratione decrefcentium , q:*am feriet trut*(p.*u,n 
fr opulorum , eandem r at tonem olfervantium^ooc loco exprimit , ctmjtderat Arclnmc" 
det Ub. de Uuadr. ParaboU prop. XXUL eamque tjfe ofiendit [u) 
primi trianguli > inde (11) quadraturam parabola det er mmaus , eo quod n> jtmrtevi 
triangulorum , quadrupla ratione dtcrefcenUum , infinitam fertem re vivatur . (I 3) 
Vo(l XVLIL facula GaliUus GaltUi Mobil* florent mus Academicus Lynceus , 14, D, 
ftbrurU tbilofopbus et Mathematicus (14J optici tubi , quo tam muUaprtfc^mto- 
" ruta fpeii acula i n Cflo detexit , inventione celeberrimus (15 j omnes pofibiles numc- 
'rat wiimtot cosUembiatu, ift diti. i. it mvua Saeuti* <*) fustrens , uum plure, ,n 
,11, t Jiut radices, a» ,hj irata, vel cui». N#m (17)«* ww partotuuirm vtdcuixr. 
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4 Poeticum 

Nam cuivis numero ( i S) fuus eft cubus,atque quadratu 
Cuique fuum panli lege referre potes > 

Rara (cd in numeris [ 19] quadrorum turma , cuborum 
Rarior occurfus , non totidem effle finit. 

Ergo anceps animi Vir Lynceus haeret, ( 20) in Uno 
Qyarrat, an in Multis quod fine fine vocant» 
Unum etenim [21] fibi met radix, cubus ,atq> quadratu , 
Claudit inexaulto nomina cun&a finu. 

Ambigit et titulos (22) Mquum, Majufque , Minufqm 
Inomenfo m numero , aut mole , tenere locum . 
Hos tamen evadit fcopulos qui [23] poft Galilaei 
Signa, brevi cymba , pone legebat iter. 

Ex infe&ilibus (24) componere cun&a elementis 
Arte (25) Carvallertus nobiliore potens. 

Huic licet [adH- innumeris fint corpora confita planis, 
Plana inhnitis. confita lineolis, 

Ipfe figurarum [27} plana omnia comparat , omnem 
Redam hujus , redis omnibus alterius i 
Qyin et ubi innumeras (28) aperit progrefflio partes, 
Continuo, feriem diminuente logo , 

O 7 

N©f» 

** alia non totidem: [&] primum (uadet perpetua. correfipcndentdxesiiufvii radicis 

tum fiuo quadrato ritl cubo, (u>) ficundum evincit vbficrvatio , quod omnes numeri 
/usU radices , non omnes veri quadrati funi , aut cubici , quorum tanto maior efl in- 
frequentia, quanti maqit ab unitate ad altioret numeros afcaijimut : Exhinc dubi- 
tat Gahlaus (io) annon, potmfiquim in Multitudine , querenda fit Infiniti efientia 
in Unitate (n) qua fibi met quadratum , cubui , et qualibet fu, ipfius pot effias cjl . 
Imi fuftnratur (n) titulos aqualis , & inaquatis non habere lorum, ubi fenno fit 
de Infinitis , fij) Pe fi vefiigia Galilai , qui methodi hsdrvifihihnm fpecimen dederat 
Dial, I. eit, ubi de cylindro per hemefpherium excavato , et Dsal. ?. in comparatione 
Jfatn motu accelerato , draquahili eodem tempore eonfefii-, venifie vifus rh (14) Iti- 
divifihilium Geometria AuHtr (x j) Boiwyentura Cavatlerius Mediolanenfis , q„t Urit 
[i«] foltda rx mfimtit fuperficichut , & (uper fines tx infinitis lineis contextas fup. 
fonat , tamen [»7] docet omnia indivifibilu unius figura omnibus alterius confice- 
re , ovmta /imul plana in (olidis, et omnes lineas in fiuperfieiebus comparans. lnfiu. 
fer ( sH } Infinitos terminos continui dccrefeen! ;s , nedum in ratione quadrupla 

UW 


Digitized by Google 


Praei udi um. 5 

Non raodocu quadruplacft (25») Siculi ut do&rinaMa- 
Prodidit , at quavis ecgnct in his ratio , [ giftri 

Ad certos femper docuit reftringere fines, (jo) , 
Notaque congeries integra fa&a fuit . > 

Flexilibus rectos ( 3 1 ) id Tmticelliut ( 32) ,inde 
Gregarius [33] variis expofuere modis. 

Quodque fide fuperat ,. folidum (34] P 1 "^ rotundu. 
Infinita acies cujus hyperbolica cft. 

Mole fua offendit finito aequale ('3 5) cylindro , r 
Qpi & centro ad folidi pertinet uique bafitn» 
Inde alii (36) innumeras pknas , folidal que figuras. 

[Slusius ( 3 7) hos inter, ( 3 8 ) Craigius , ( 3 9) Hugrmus) 
Qyamvis in immenfum quavis (e extenderet axem , 

: *.j Ad certi fpatii figna, ventre jubent» •• , ; . 

. : Rur- 


(i,) ut duium Archimede, ojlendit loe. cit. fed in qualibet geometrica j 

ierent, idem Cavallcriu, (apudTorricell. De DimCnf. ParJ. Sebo/poJ! Umm. XXYUJ 
in unam fummam (y>) colligere docuir , quam demonflrat aqmBem 
na Ii gofl primam differentiam ,& f rimam magnitudinem . Id verb($ i j 

rea arum fibi alternatim paraliellarum ,r, angulo infcnpta elegant, u, F***’!' 

(, 1 ) Evangelifta Torrieelliui FavtnUnu, M. D. Etbnina Mathematicus (ub an 
Itum MDCX1.1V. auod ef alHt mod.e neibui, ^ 

m MDCXLVII. 1,1. x. De Circuli Quadratur» . (^Jucundum veri, ac 
temporie incredibile. fpcaacMlum.Geometri, probus, TerrsceUius 
tum byperbolicum infimte longum, ab hyperbole teerea 

quod (XI) o/hndit eifuale finito cylsndro e, dem bafi ad, acent, , fuaffue altitudine aa 

ufque centrum hypZbola extenfo, quem gignit reB angulum 

pium in eadem converfioue . M )AHi&ueept, pefl Torr.eeU.um , 

longae, tam plana, , quim fofida, mc„n auji funt , quo, longum ' 

Ut funt If«c Barrovmj ,n leti. Geom. Joannei Ceva m Geoenetrur *£“' %*£* 

Nicolas Soc.lefu Ia Exercit. Geometr. Anton.u. Ulover» Soc.Jefu DeCyelotde, 

Pctrm Fermat Opufr. pojlbum. Jacobu» Grcgormi in Geomet, sa part. “*- 

v,d Gregoriu! in BxeZceomi Gcorg.u. Chcyn.m ,« Metbod. 

autem fSos carnum, opportunitas rnpranere coueeffit , ( i7 ) Chri- 

Slufui.n in Msfcellan.(iS/)oMsinamCratpum j%ur.(}0) Chn 

ftunum Hugenium , a qua et Csfosdss Dsoelea demenfionem habemus apudVYa! 

litium m Scbot. prop. XXIX. eap. It. Mecban,c*,& Spatu hrgaritbmic, mcn l u "^ 

xd calcem Diatriba de eaufa gravit. indicatam^uam m, ,n ‘ 

tenfione ad Uganthmitas aitioruin graduum, & muitsi id genui ahu, 
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Rurfirs arithmeticas feries quoque A i fpii^etus(^o) oftere, 
Quarum finis abeft , integra fumma daturi 
Unum ubi dividitur (41) cun&is quadrifve, cubilve. 
Omnibus aut planis , aut folidis numeris i 
Quamlibet excedit fed tunc progrefTio metam, : j 
Cu ratio (42) harmonicaeft^u^ fua membra fecat. 
Altius at penetrans pelagi tam grandis abyflum 
Auctor incxhauftar [43] y^allu Arithmeticae 
Exlnfimtis [43] PLUSQIMM- INFINITA recenlet, 
• Et graduum feries fupputat innumeras. 

Nafd ur hinc varius rerum ordo (45) fine carenrum. 
Horret inaccefTas mens (lupcfa&a vias. 

Nec fatis : in fumme exiguis ducnmina (4 6) Ne*vtou 
Ferme eadem repent, (47 J Letbntttujque limuli 

Ille 

•mmm . Ufpb Simile quid infraSionibue numeritie in finit it exhibuit Petrus Mengolux 
Bcnoaicofii <• Quadratarii arithmetici/, tarum fumenam aauratl colligent , ffi- fini- 
tam tfft tOandeus , (41) quatiet unitat denominatur , vel omnitui numerit qua- 
dratio, ut «— * ~ ■" &c.[ qu( feriet minor rjf JL } vel omnibus cubii , ut 

J-, JL m frf. iqu» mittat invenitur " Jw/ omnibus pUnie numerit , ex du- 

i *■» «4 * 

An duarum quorumvir proximarum getutit , ut —— — <— dee. ( qua pejrifi^ 

1 1 it io 

aquatur l. ) ve! omnrbut tthdil tx duOu q ua r um vis trium /ibi fueeeientium prt- 

iulht , ut i ( 1 ua praeite adaquat • — • ) At t iero infinitam ejfe fum- 

6 14 00 4 j j 

mam %fietuUni, [4*] ubi prqgrejfionc harmonica fraCi tonet deerefcunl , ut •—* — 

JLa (ffc. . 4 * (4’J! Joannes VVallij Crom. Frofe/for Savilianui Oxonii in Aritb- 
4 J 

met te a Infinitorum (44) tpaha Pln/quam -Infinita etiam commemorat prop. 104. Or 
joj, ctut fellitet infuttkt fuperant areae /tuae infinitae i unde (45) patet , eodem . 
fure /patra rurfus mfinttrer majora ujiemmet phtfquam imfitutij exeogttari pojje ,dr 
edhuc alia , * qutbut bfe tpfa rurfut infintUtt fuptretttur, 6' ita it intepe fine limet: 
ai alia altiorit oreltnii infinita /nregrtdunda . Similiter <46 ) Ifaac Nevton Hqacs 
Aunrui eundem progrrflum in Jnfimii parvis proponit , quibus alia infimtiet mmo- 
rafint , atque ita porri, nequo nova natura limitem . ut ip/t ait tu Scbul. Ltmm. XI- 
fuorum Principiorum M athem. Pbilof. ti/imile quid (47) Godcfridui Guiglidmut 

l_cib- 
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llic tamen iluxus [48] vocat ,& momenta lluentutn 
Quantorum puo&ts (49) indicat impofitis. 
Quartam hic (5 a) litterulam aductcns ad fymbolareru, 
Queis differre videt proxima quaeque, notat. 
Naturae hinc fccrcta patent () 1) myficria utrique, 
Majus et a parvis maxima lumen habent . 
Namque Catenarum [ 5 2} flexus ,& Elafmatis (5 3) arcu, 
Quemve finum pandant ( 5 4) turgida Vela notis: 
Semita quae gravium ht £ 5 5 ] I fochrona fponte cadent u. 
Et [3^3 Brachyftochronas difeimus inde vias . 
Prodit & hinc (37) varii moderatrix Regula motus. 
Et vim (58) centrifuga ( J 9) centripetamq j regens : 
Nec fetet ifta dies, (60) breviora crepufcula cui funt'. 
Nec jmimmuobfiftat cui mare ,[d 1 J forma ratis ; 



Lcibnitzius excogitavit, cumbor difermin», quod Nevton qnaatitatri rafiiiti exi- 
guas (4X1 Tluxione* vocxt , fcu Momenta, aut momentanea incrementa , vel de- 
crementa quantitatum , quas Fluentet, idefl continua fuceejfiona crefccntct, aut de. 
erefeentes concifit . cafquc fluxiones (qq) f unito ad rei flncntic fymbolum fuperim- 

pejito dc/rgnaa, ut fi fluens fit x vet y y fluxionet earum fint xdry . At LeibmitzitU 
fj o) addtt litteram quartam, fcu charailcrijlicam d, nam hac parci culor infiniti par- 
vac Dific tenuat zuc.it , itaque rffaium x , <&■ y differentia notantur /er d», & 

d y ; quin ce ttfrrrr m rt fluxionum ftuxnam daplict pun&a nn/efito /er x & J indi, 
eat ille, ter geminarem d exprimit Me, at di x, d d yi atque ita nultefluando pun- 
itum . ve i caraitehiticam ricter e qnttntec.aei mfintti parva ahiorum graduum de- 
notantur ({») Multa bine Phyfietiuatbematira Problemata , Veterum Methodo imper- 
via , fotus. t funt : Hrmpe (fi) Curva Catenaria , feu funicularia , quam catena fuf- 
yrnia muhntur , C\) Curva Elhtftk» quam lamina EI at erum fe evoluentium ac- 
iign.mt , ItqlCurvi Velari», in quam tumida vela /innantur, (%\) Curva Ifochre» 
na fer quam grxtx defemdenr ayuaftler , aquali temporr, ad. datum punilum ac. 
redit . ( ;dj Curva Braehyftochrona ,fivt celerrimi defeenfuc gravtam cx datapun - 
ito 0 i ditum cmitum i Item (i?>Rceu!e motuum, utcunque vario veloritatii in. 
crmiextv, aut decremento procedentium , (j8> Leget quoque Vi« centrifuer , boc efl 
conata t d renrro recedendi in qualibet curva , quam mobile defer ibat , (sr [ J9] Via 
cetltripetx/rpe impettu urgentis mobile in aliquod centrum , quacunque proportione 
variari fupponatur tn accrfiu , aut recefiu a tali centro ( quarum virium utramqut 
generati nomine Vinum centralium comprehendit C 1 . V xrignentus in AQu Acade- 
mia Regia , ubt praclara multa de btt , «• de motuum Regulis qflendit ) [do) Die t 
quaqutbnviffimi , fete Minimi crepnfculi determinata , ttemque (61J figura Navi. 

i" 
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Curvarumque licet (62) menfuras nofle,(tf 3)recurfus, 
(«4iRcxus,(rfi>C6ta6tus ) '««)Ofcula/*7)Centra,(<sitFocos. 
Signaque in his radii qu£ lambant (69) caudica, dum lux 
Sive lefra&a fubit , five reflexa redit i 
£t quacunque bafi fubnixa figura rotetur , 

Quas gignat pun& utn mobile [70] Cycloidas i 
Tum quae fe evoluens, [7 1 ] pott fc vcdigia linquat , 
Dum curva amplexus deferit ipfa fuos : 

Et quidquid (7 2) 'Btrnulltadum par nobile fratrum, 

• Aut (7 3 j Hojpttaltus ,(74)7” fcbyrnbuttut, [7 5 j Faciut 
Inferuere tuis, celeberrima (76) Lypjta , m Attis , 

Dum methodi illud rant dogmata prima novae. 
Limitis expertum quantorum Analyda (77) repugnat 
Sed Nttrvuentiuus ,nec fatis ilia probati 
Omne eteni augmentu(78jetgraduudifcriminaqu£qi 
Ex Infinito reiic.enda putat ; 

Re- 

gii Minima refi flenti* inter omnia , qui in eodeos fluido moveantur (<») Curva- 
Tum retflificatio , ft arearum ai iit eomprebenfarum ismenfio (1S3) Pumfla rever- 
sionum , in quibus curva aliquot retorquentur in eafdem partes , unde venerant (64) 
Tleztu contrarii , ubi ( coneavis convexe fiunt (tfj) Tangentes cujufvis curvi ima- 
fjnabilit [«<(] Circuli ofculantes, idefl maximi, qui ad datum pun&um curvi in- 
feribi pojfint. ((<7) Centra vana , ex qutbsu curvf deferthi pofiuut ope filorum, («8) 
Toti tum indtvifibtlti , tum lineam eorundem curvarum . (69) Curvf Ciufttcxjive 
ex reflexione , /ive ex refraStone radiorum lucis progenui , quas fcihcct Hiem ra- 
tis perpetui tangunt . (70I Cycloidcs orta ex quavis curva fuper quamlibet aliam 
rotata, hem (71) Curvf ex Evolutione fili aliam curvam circunpledentis , more 
Hugeniano , generati &e.[ 71) Joanncs , (r Jacobus Bernoullii fratres , ille Cbro- 
mingt, bic ba/siei Matbcm. Profefiores longe clari/fimt . (7}) Gugl icimus Fiancif- 
eus Marehio doHofpitalio mfignss Geometra, qui methodum infinite parvorum precia - 
ra jdnabyfi Des mfinimenr petits illuJlravit.(Tq) Ehrcnfridus V Valtherus deTfcliyi- 
nhaufeu celeber nasus bUtbematicus , aucior Medicsssf mentis <jr corporis , atque iss- 
gesslium Vitrorum Ciutheorum inventor , [75) D. Facto De Dutllicrs (7«) Arta.. 
Eruditorum Lypfuc ab assuo <68a. Csr Jeissceps publuata , iss quibus, tha complura 
kue pertinentia occurrunt, qut , brevitati /ludentes, emittimus, cum baclcnui ad 
duiia , commendando methodi hujus pretio, abundi / 'uffieianl (77) At Bcrnardti; 
Nieuvcntnt in Aualrh Infinitorum assuo MJX.TC. edita hunc ulterior, m in infini- 
ti {arva progretrem renat & imprebat .(?*> Nati: Infimto quidp.-am nc.ds joffe ise- 

X*', 
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Rerum etia minima (79) admittit, quae prima vocantur, 
[80] Decrementa fcd his ulteriora negat. 

At tu 5 (8 1) Amennorex mox Palladis ornamentum , 
[82] HtmanMe huic caufae porrigis ultor opem, 

Eti re petita (8$) Viri eximii argumenta refellens. 

Magna et Parva[84}omnes cogis habere gradus. 
Solari WirigMomS PLU SQLJ A M- 1 N FI N IT A moratur, 
Quae fpatiis tribuit Wallit hyperbolicis . 

Ilie etenim [8 G) abfurdu quidda , atque affine Chymer^ 
Sub tam magnifica voce latere putat. - 
Ttt quoque derides nomen tam grande (87 ) Tarenti, 
Et Geometrarum e tlaffe [88] valete jubes. 

Si tamen afpiret captis fortuna fecundis , 

Et regat hxc trepidum lubrica arena pedem , 
Dogmata [89} WaUtjh per me inicon<-ufsa manebunt. 
Stabit hyperbolicis ! [90> multiplus ordo lOcis. 
Parvorum tamen omne genus, [91} vamlque deinceps 
Magnorum cla(Tcs,ante relerre juvat , Fon- 

git , le quadratum , cubum , retrrofque gradut lnfintti numeri refturi f7p$ vtnbfi, 
dr ronf 'eque nt er , primat quidem different iat , feu partet infiaitefimJt primi grxdut 
admittit , fed (80) ulteriorem differentiationem , tdefl fecundat , ac tertiat dffe- 
rcntiai procul ablegandit cenfct . At (8tJ qui nunc Urbi t Patavina ab Antenner^ 
fundata Cathedram Mathematicam moderatur (81) Jat obus Hermanntts BrfiTccndr, 
varii/ geometrici t Spetimrnibiit in Aflit Ltpfia , & in Ephemcrtdibui Pttrifienfibut. 
fuo merito, celebratut , calculi infinitefi malit caufam uttui cfl , & [H $1 bbfo , “dr. 
ver fui Con/iderationet fecundat ffiev ventytit , anno 1 700 Bafilea prtnmegattf, (S4) 
ad omnem dignitatem evehi polfe tum infiniti manat , tum infiniti' parvat quina 
titulet ofiendit . (8j) Scrupulum tamen m i ecere O. Varignonio Spa-ia PlufqiiamJ 
Infinita, qrtf VValltfiut inter hyperbolat a’rorit gradut agnovit i her Jiqmdrm (8d| nef. 
eioqutd contra itfhonit involvere ITarignoniut credidit: Un plus que ln/mi , inquit 
tn monuinentir Ar ti. Regia anni tyo 6 . m’ a toujour para' renfermer une contra- 
diflion (87) Sei et D. Parent part. j. Difquifi Phjf. tfr Matbem novam hanc 
Plufquam lofiniloiam denominationem .i Ceomelrnexulare cupit I cel> etaof, acticft 
nos plus qit'/nfinii. Deo tamen ati/bice ( 3 n) Doflrntam 1 'V.tllifii boeinprofio/itti run-- 
dtc.tndam fufeipiemut , & [00] multiplicem illum Infinitorum ordinem m ipfir hy- 
perbolit, quar VValliftut confideravit, necefidrio admittendum demonfirabintur : atf 
que bicprfcipuut erit noflra bujut traftlfli-mirftoput, ( qt)tameifi,ad uberiorem feicti- 
ttam , multo generalihi bocipfum argumentum I 7 e Infinitis Infinitorum , & Infiniti 
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Fontibus (92) e propriis fluat ut tam nobile Verum, 
Atque haultu recreet liberiore fitim . 

Hinc lux [93] uberior, vis firmior, amplior ufus 
Accedit methodis , praefidiumque novis . ' 

Nec jam defpicies >(94) quod tangens fuppleat arcus. 
Aut curvae areolae Zonula recta vicem, ’ 

Et laterum innumera ferie (95) polygonon habebis. 
Flexa ubi continuum linea ducit iter: 1 • 
Plurimaquc (96) in Phyficis rerum miracula difees. 
Invenient certam jam paradoxa fidem 
Totu Animal minimi ut tegit ovi angufta (97) cicatrix, 
Integra ut exiguo in femine Planta latet. 

Explicat implicitas (98) tantum generatio partes, 
Au&io dittendit, perficit, ornat opus: , ' 

Nec, quae fuceedunt pnfeis [99] npvafcmipa, terrent, 

- Dum renovant fru&us tempus in omne fuos. 
Nam fumme exiguis ( 1 00) fine fine minora, per omnes. 
Ad fenfum veniunt, dufla fubinde gradus , 
Increpat infueti fed Apollo carminis aufum, 

Noftra jubens, pofita, fumere figna , chely . 

Parvorum Ordinibus vrrfare, for)(&* ipfos hujus dodrina fontes aperire cani, mus, 
(oi)ad novsu methodos slluilrojidai, fy confirmandas. (94) Licebit deinceps arcum infi. 

parvum pro reda eius tangente fumere , tjr curvari fu,) quadri linea infinite parvp 
latitudinis pro reit angulis infcnptis , aut csrcumfcriptis computare . spfafque curvas pro 

(06) polygonii infinitorum numero laterum fumml exiguorum habere ( ut Galslaus .ante 
omnes de Cireislo hoc propofuit ) . Multa et id (07) que m Phshfopbiu paradoxa vidshau. 
tur, credibilia fient, ut Animalis in Ovo, & Planta in Semine prcexifientia cum omnibus 
organicis partibus , qua (0%) evolvantur dumtaxat per generationem , & per nutritio, 
nem amplientur. (00) Kec terrere not debet feminum, & fructuum, quovis anno prodeun. 
tsum , multiplicitas ; Nam ( IOo) admifiis variis infinite parvorum ordinibus , concipere 
poumus, omnia sn femine contenta ex uno ad alium gradum fubinde promoveri; utilem, 
pe dum ad feofibilem magnitudinem perveniunt qua erant in primo gr.pdu infinita parvi- 
latis , fuce -dant a l hunc primum gradum qua. erant tn fecundo, & ad fecundi quaerant 
in tertio , ntr/ic deinceps . Quod valet etiam de Plantulis , que in femmuhs primo femine 
contendis latent csm luis infimties aihue minoribus feminalis , contis utilibus plantulas 
1*1 w mpmtia minores } atque itu sn infinitam ■ EX- 
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CrrW magnitudines Tlufquam - infimt*s , <pt prsfenti r , 
trattatus editioni prsbuit occajionem. 


; t 


Eleberriroa eft fpatioruiu plufquam infi- 
nitorum , qux in hypeibolis altiorunu 
graduum fupra Apollonianam , ad alte- 
ram afymptoton remanent ,confideratio .. 
Hanc denominationem illis inditam vo- ; 
luit anteomnes alios Cl. VValhfius Aritb ♦ 
met. lnfinit. prop. 104. 105. &c. & tn Me- 
ebitit cttp 4. peop. 7* Quod ipfum & nos } Hugctuiui. dtp. 4- 
n.ii ab eodem VVallifio optimfc obfeivatum tradidimus* 
& poteft ex his,qu* ibidem cap. 8 . ». ii. generatim often- 

dimus, facillimi demonftrari. ; u'- r * • 

* - B i Ni- 
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12 Expofitio 

Nimirum ex ibi di&is patet , qu6d fi inter afymptotos 
A C , C B fit hypcrbola Apolioniana A g D G B, cujus 
nempe ea fit proprietas, ut ratio quarumvis ordinatarum 
DK, GE, fit aequalis rationi abfcilTarum a centro reci- 
proci fumptarum E C, C K , 
erit fpatium poft quamlibet 
ordinatam DK,afympto- 
to K B , & curva D G B in- 
definiti produ&is interjec- 
tum, magnitudinis abfolu- 
ti infirutx , quippe quse ad 
infetiptum parallelogram- 
mum C K D N erit ut i ad o a 
quj ratio cft infiniti magna , 
feu major qualibet afligna- 
btlu 

Sin autem talis hyperbola 
A h 1 D L H B iifdem afym* 
protis per idem pun&umD 
infcribatur, cujus ordinata- 
rum D K,H E ratio fit duplicata rationis abfeiflarum reci- 
proci fumptarum EC, CK.: nempe cujos ordinat* fint ut 
quadrata didarum diftantiaru reciproci accepta : tunc fpa- 
tium poft ordinatam JC D„ afymptoto K’B ,ct curva D H B 
ad partes B-infiniti produ&is interieram , prxeisi aqua- 
bitur eidem parandogranunp .'CK D N , quippe ad iJiod 
erit ut i ad i , Et fi ordinatarum ratio reciprocae ratio- 
nis abfcifsarum triplicata fovet , adedut illae harum exibis 
i contrario refponderent , haberetur hypeibolicum fpa- 
tium poft ordinatam K D fimiliter ad partes B in infini- 
ttim excurrens, fnbduplu ejufdem paralklogcamrai G K,D N. , 
Atque ubi ordinatarum ratio reciproca abfeifiasum ratio- 
nis quadruplicata foret, prodiret fpatium illud hylpcrbo- 
Ikum fpbtriplum hujus parallelogrammi , atque ita in re-' 
liquisprocedendo. Adeo. 
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Adeout gcneratim fi ratio ordinatarum fit ad recipro- 
cam rationem abfciffarum, ut x ad y ( vel, quod e6dem 
redit, fi ordinatarum poteftates,ab exponente denomi- 
natae, refpondeant reciproci ppteftatibus abfcifsarum ab 
exponente x indicatis )femper fpatium hypcrbolicum poft 
unam ordinatam , afymptoto et curva: in infinitum pro- 
duftis interiefitum , repenatur efle ad infcriptum paralle- 
iogrammum, ut y ad x *-ji : Sic enim in prima Hyperbo- 
la. Apolloniana,ubi utraque ratio, tam ordinatarum ,qui 
reciproca abfalsarum, aequatur, adeoquey ad xeft ut 1 ad 1, 
erit fpatium hyperbolicum ad parallclogrammum , ut 1 
ad 1 — 1 , five ut ii ad o . In fecunda hyperbola , in qua^ 
prima ratio eft duplicata fecundae, fiet x ad y ut 2 ad 1, 
& tproinde ratio fpadi hyperbolici ad ptralielogrammum, 
ut a ad r — 1 five ut ud 1. Ubi verd pi ima ratio fit tri- 
plicata fecunda: , aded ut y manente 1 , x evadat g ,erit 
fpatium ad parallclogrammum ut r ad g — 1, five ut 1 ad 
ryatque ita deinceps. > ;rt ,..l ! , - 1 

i: Adedque cdm hac lexferiaper obtineat, utpoti funda- 
ta in iratkme fubtangentium , qux femper fuot ad diftan- 
tias ordinatarum a centro, ut exponens poteftatis ordina- 
tarum y ad exponentem poteftatis ablciilarum x ( five ut 
harum ratio ad rationem illarum ) per ditta Hugeniano- 
rumcaf. 7.,». g.confequcnseft, ut in hyperbolis AfDFB , 
fi viceverfa abfcifcarum £C, CK raho duplicata, aut tri- 
plicata fuerit reciproc^ rationis ordinatarum K.D ,. EF,, 
utpoti fi harnm quadrata, vel cubi &c. fint reciproci UC 
diftantix earondem & communi centro ( quod lnuCdem- 
met hyperbolis fupra confide ratis evenit, fi mod6 ad al- 
teram afymptoton referantur, ut diftantix in ordinatas, 
& ordinatx in diftantias mutentur , adeoque y ad x fit ut 
1 ad 1, vel ut g ad 1 , &c. etiam ratio hyperbolici fpa- 
tii poft unam ex dkhs ordinatis juxta fuam afymptoton, 
cum lpfa curva, infiniti produftamextenfi , ad infcriptgta 

paral- 
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paiallelogrammum erit, ut j» ad ar — -ji hoc eftut a ad i — 2 
( nempe ut i ad — j , fi ve ut 1 ad — j vel ut 3 ad ‘1 — 3 

(ideft ut 3 ad — a , five ut 1 ad — ~-)& fic de aliis* qux 

ratio cum major fit ratione 1 ado(ob confequcns minus , 
quim o ) fitque 1 ad -o ratio {impliciter infinita, confiat 
majorem rationem fpatiorum , dequibus loquimur, ad in. 
{cripta parallelogramma effe plnfqnam infinitam; & ided 
dida fpatia ment6 k Cl. VVallilio plnf jnamssfinite nomine 
fuiffe appellata. 

• Nuperrimi tamen icrupulum fuper his in Gallia fub. 
ortum intelleximus!, - Nam anno 1 700 D. Carri sn meti* 
do mtnjura fnptrficsemm &c. feci, i.' coroll. frop. »3. Ct m_» 
intuliffet , fpatia hypetbolica r quotum index pote fiatis 
ordinatarum ** fit minor imitate accepta pro exponente dif. 
(antiarum a centro*, effe plnfqnam ■ isfintta : in margine mo« 
nuit, fe ita appellalie, ne $ communi, & vulgari loquen* 
di modo recederet, extfertim i nonnemine opportunam 1 rei 
huius explicationem propediem expe&andam : r’ eft poar 
parier It langageordtnatre , qne jfe me, fers Jamotde plusqu’ia- 
fini. Vnt ptrfonne dottnous donner au fremter jour nnislairtijfe - 
mtnt far cettc matiere . 

Tam anno 1705 D. Parent in Difqnfit. Pbyf. & Ma - 
tbem. tom. 1. part. 3. pag. jja. hunc ipifum locum D., Carri 
ad cenfuram vocans, poftquta ejus calculum reformare^ 
aggreffus eft} noftrum hoc plufquam infinitorum genus, 
per jocum, valere jubet: cela etamt , adiett net pias qn' tofinis:, 
Zc velat xgrb tulerit vel denominationem illam, quafi nmU 
et nfnrpatam D. Carri indicari, quam , utcunque magni- 
ficam , novam tamen, aut faltem inutilem effe ubiperiua-; 
det , h*c fubdit : Mats qnelle ntilite ttrerons nons de ces 
grandi fr ntnnxaux termes , qu on nons donne ponr des termes 
triviaux ? : * v •. v:t,- . .* 

. ’ Tan- 
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Tandem anno 1706 Cl. Varignonius exprefsi VValli- 
fium hac in re fibi confutandum ptopofuic in Monum. 
Tbyf. & Mathem. Regit Ac ademit Parifienfis die terti a Fe- 
bruarii ejufdem anui : PoAquim enim retuliflet , laudatum 
Scriptorem Anglum, dum fpatia , quz hyperbolis-, & lpfa- 
rum afymptotis iBteriiciuntuc , ad menfuram vocat, ob 
dimenfionem quorundam ex his fpatiis per negativas ma* 

E nitudines exprelfam , eadem plufquam infinita credidifli, 
lbdit: „ fibi magnitudinem plufquam infinitam nefcio 

3 uid cnotradidiionis femper includere vifam fui (Te j un* 
e. ad inquirendam myfterii hujus enodationem excita- 
tum efle : atque omne myfterium evanefcere debere confi. 
dit, ubi oftenderit, Autboris hujus expreflionem pro fpa- 
tip plufquam infinito, ne quidem fpatio fimpliciter utcun- 
que infinito competere , fed tantdm finito, quod quidem 
fpatium veri infinitum ad alteram partem refiduum com- 
pleat; adedque hyperbolas cum afymptotis fuis non com- 
prehendere fpatia plufquam infinita j ut Author ille con- 
tendebat: atque hanc demum efle ^explicationem illam, 
quam D. Carri in fuo Libro de Calculo integrali fuper 
hac materia prodituram ( ante fex annos fcilicct ) ptomi- 
ferat „ En ejus verba , uti habentur in di&is Academiae 
monumentis anni 170 6.pag. 1;. editionis Amftelzdamenfis. 
Monfieur VVallis egerebant la me fure, desE f paces renferme^ par 
det hyperboles lu/irt afymptotts t & aiM trouvi pour f ex- 
preflton de quelquetqsfttde', eat E f paces det grandturt negat rves , 
a erit qu iit etoietit flat- qu influit, . Mais comme uu plue qu' iu- 
fini m a toujour paris renfermer une contradiihon y cela m' a de- 
termine a thercber le denouement de ce myftere y qui cejfera £ eu 
et re un , det que j' aurat f ait voir que te que cet Auteur preud 
pour l' ex prejjion d uu EJpace plus qu' tnfini , »' ejl par aseme* 
celle d' uu infini , matt jeulemeut d un E fp ace, fini , qui d In- 

vente le complement d' uu EJpace tnfini ; & qu' ainfi Ut hyper- 
boles y (y lenrs ajymptotes ne renferment point £ E f pacet plus 

q£itu 
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f*’ tnfinit , cavum tet Anteur F a f retendit . C ejt Id F etlatrcif- 
J ement tpn a e te prottiis dans U Lrvte dt M. Curte fur It Cal- 
eni Intcgral . •’> ‘ ‘‘ J 'T : - 

Hinc poft traditam do&rinamfuam de quantitatibus 
negativis, non magnitodunem plufquam infinitam in- hoc 
ptopofito denotanubils, fed prorfus finitam , ad partes ta- 
inen contrarias de mote «capiendam, concludit.' ^ Tan- 
tum abeffc , ut byperbol* altioris ordinis fupra Apolfo- 
ntanam fparium plufquam- infimtam*«omp¥ebendarft,qubd 
potius ipfius Apollomanx hyperbolae fpatiulin cenferi pof- 
fit magis infinitum {patio ab ahis comprehenfo j qutpp€j 
illwd ex utiaque paite , hoc verb ab una dumtaxat parte 
infinitum dtpfeheS-ditUf ,, ait enim.' ,D'od t ott i vif qut-, 
F efyatte AC SXj A < hyperbbl* nimirum ordinari* iit fit> 
penori figura ) doti etrt infidi de fert & <F amtre ; & far ceu- 
teftena pUts e*fini[f»*r atnfi dire] que lis prhidem ACBBFA\ 
& AC BBH A fabarum nempe hyperbolarum ) qu' okj 
linet dt nmr *r F etre^qm fUr ebetenn rtn tltd. Dont tli tu 
fttttt ' bte» qtt iit m ftetnt flwt qtt tnfinit. > '■ 

Nos aatrt* Cfc VViHifii do&rmam , & exprtflk>nem_» 
vindicantes, oflendetmi*, resera hyperbolas altioris ordi- 
nis fupra Apolkmianam, ex una parte licet finitum fpa* 
tium comprehendant , -ek alia tamen ufqoeadeb fpatium_» 
plufqusm rafiBitum^Cohrinere, ' ut efiam- infinities majus 
fit fpatfo ah Apolfoftiana hyperbola contento .• adedut 
iparium A pollonianfc hyperfeblx,licfct utraque ex parteii 
jam infinitam ,quantbm vis adhuc multiplicatum, fempet 
minus oftendatur quovis fpatio ad unamafymptoti partem 
ab altioribus illis hypCrbolis contento , & qualibet etiam 
aliquota rpfius parte .-ac demuto ita Comparari debere fpa- 
tium infinitum hyperbot* Apollonianx ad ea fpatia, qua: 
ab alliftiibtJs comprehenduntur, ut qusedam finita quahti- 
tas ad infinitam, vel dr o ad t . Ufque ade6 veram eft , 
fpatia illa plidquam infinita cenferi debere, & VVallifia- 
*■'. nam 
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nam illam denominationem , velut optimo fundamento 
nixam fubfiltere, merudque adhuc ab omnibus die reti- 
nendam- 

Enimuerd hoc ipfum,quod nos de fpatiis illis hyperbo- 
licis demonftraturos recepimus, fufficere, atque iilud ur.fi 
requiri, ut fpatium quoddam plufquam infinitum habeatur, 
fafTus efi Auftor Hiftorix ejufdem Academiz Regiz anni 
1706 in hujufmet controverGx enarratione , & Varigno- 
oianz differtationis recenfione , optimfc animadvertens : 
„ Plufquam infinitam non cenfexi magnitudinem ,qux alia 
infinita utcunque fit major, cum infinitz magnitudines, 
juxta quorumvis numerorum rationem, aliz aliis majores, 
aut minores efTepoflint ,abfque eo qubd ordinem infinito- 
rum excedant , perinde ac hmtz quantitates juxta quam- 
vis rationem auctz , vel imminutz , finitorum ordinem_j 
non tranfeendunt; fed illas plufquam infinitas magnitu- 
dines demum cenfendas, quz ab infinitorum ordine emer- 
gentes , ad ordinem fupenorem fuerint elevatz , ut acci- 
dit finitis magnitudinibus, ubi ad ordinem infinitorum-* 
tranfierint. „ En ipfa eloquentiffima verba Hiftorici prz- 
Jaudati pag. 60. Batavz editionis ; Car ce qu eu nomme ici 
flas qutnfini , ce * eft pas une grandeur infime plus grande qu' une 
aut re infime : Its graudeurs infimes peuvent etre plus grandes an 
plus petites les unes que les outres , felon eous les rapparts pofi- 
Ues des nomires , & cela Jans for tir de f ordre de l tofini , de-, 
metue que les graudeurs finies ne fortent pas de I’ ordre du fini 
pcur varier entr' elles felon tous e es rapports . Mais ee qu an en - 
tend par des graudeurs plus qu' infinies , ee font des grandcnrs qui 
etant forties de 1' ordre de l' influi doivent s' • elever d un ordre-* 
fuperieur , comme font les graudeurs finies lorfqu elles pajfent d 
f ordre de f influi . 

Idipfum & Auflor Diarii Parifienfis in fuplemcuto ultimi 
Fetruani 1708, hanc hiftonam,& controverfiam recenfens, 
repetit totidem penb verbis: deinde adiicit„Qy6dGpluf- 

.{ C quam 
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qukm infinitx magnitudines admittantur, ordo quidam.» 
aitior ipfomer infinito ent excogitandus , atque inducen- 
dum, non mod6 unum m6mtum (impliciter alio majus, 
fed genus quoddam magnitudinum , qus infiniti ordinem 
pracrergrefTz ad fupeiioicm alium ordinem, eleventur „ Si 
ce , quon appelle dant cet article Grandeurs plus quinfimes, 
trvott lien , */ famdrott reconnottre uu orire plus elerje que celat 
ie 1' infini , & admettre no» pat fimplemtnt un tnfint plus grani 
qu' un autrty matt des Grandeurs jorttes ie 1' orire ie P tnfint , 
tjr elcvies k un orire fuperttur. Tum notabilem hanc ammad- 
verfionem fubiicit , qua ,, non omnino rciidendas pluf- 
qukm infinitas magnitudines (adebque nullam contradi» 
ftionem , qualem in ipfis Varignonius fingit, ablolutfc in* 
volvere ) ex Geometris tranfccndentis. principiis, varios 
infinitorum ordines agnofcentis, aperti innuit; vcnim ia 
hocfpeciali piopofito byperbolarum VValhfii , omne plui» 
quam infinitum jure k Varignomo reiici ftatuit, quippe* 
illarum expreflio k VVallifio adduda, ne quidem pro fira» 
plidter infinito, ( nedum non pro plufqitam infinito) feci 
purfc finito fpatio fuerat accipienda , , Quand les principes ia 
la Geometri* tranfieniante. ne petuutnotent pat de refister aifai 
Ium ent V idee de differens ordres £ tofinis , M. Vartgnott attrai* 
toujours ratjott de la rejetter dans la queflton preftnt*. te. etitf* 
fas il fait votr , que te que M. VValhs a prts pour i ex prejfivd 
£ un efpace plus q» itfiuiy ri eft pas metue l' exprejfion d'un ef- 
fate infini j f tjpace exprime etant furemtnS fini . « 

Me igitur operse pretium fadururo exitlimavi , fi rcm~» 
ipfam alntis repetens, varios tum Infinitorum , tum infk 
nit£ parvorum ordines , quos profundior Geometria , qtut 
nunc temporis io ufu eft , ac per infinite exigua magnitu- 
dinum elementa procedere folet , ex omnium fermfc Geo- 
metrarum, qui ejus piindpia deguftaverint,confiflkme* 
agnofcere neceffarib debet , demonftrare, & qukm diluci* 
dfe fieri poterit, exponere aggrederer, fpeciattm v«r6 Hy* 

per- 
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perbolarum WaihGi fkfauam tnfimtarum non unam , fed 
multiplicem puri geometricam demonftrationem in me- 
dium afferrem , quz nullis Calculi ambagibus imponere», 
cuiquam poffit , nuilifque cavillationum technis eludit 
adebuc non nugis excipere queat Vartgnonius , cspref- 
fionem hacum fpauomm invertendam, «t ad aliam par- 
tem , negativo in pofitivum tranfeunte , ac plufqukm in- 
finito io puri finitum converto, ciTe fumendam, quitn fi 
contenderet , que de Triangulis oflendit Euclides , e fle 
de Circulis, aut Para lieiogrammis intelligenda. 

, Veniam , ut fpero , dabit conatibus noftr» Cl. Varigno* 
•ios , cujus przclariflimz famz , quam fibi tot mechanicis , 
•c geometricis , & analyticis egregiis fpeciminibus,immor. 
tali plani memoria digniffimis, peperit, nihil idcircb de- 
tradtun volo , dum Collegx noftri VValhfii honorem, & 
llluftriffimz Regiz Societatis noftrz Oecus , ac Veritam 
ipfius pretium hac in parte vindicare contendo: fimulqo* 
tum ipfe, tui» profundiores alii G corneti* permittent, ut 
tne vel Tyionum captui accomodans, dodrmam hanc mi- 
autiffimi exponam, ea ipfa, quz tamquam vulgatiffinuu 
habentur , ex fuis velut principiis exadfc dtmonftrans , ne 
quid fortaffis obrepat, quod miniis afluetis ad hzc profun- 
diora Matheleos myfteria mentibus ullam faifitatis fufpi- 
cionem poffit ingerere; liberum enim cuilibet futurutfttrit, 
ut ea quz facillima, & fibi notiffima funt, flarim tranli- 
liat, atque in his dumtaxat , quz propofitz controverfiz 
pundu propttis concernunt, examinandis, tempus infum.w. 

Hortandus incerim mihi eft Ledor Geometra , ne inter 
inanes, ac nulli ufui profuturas meditationes , noftram_> 
hanc de Natura Infiniti ,variifque ejus cladibus, quas pau- 
ci hademis animadvertere, ac diftinguere potuerunt, col- 
locandam cetifeati nam przter egregios frudus, quos pro- 
far inflituta mens ex hujufmodi conliderationibus ad Db 
vinorum contemplationem fibi derivare facite potefl, qua- 

C x tenus 
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tenus mhtl zqu£ idoneum eft in De» Opt. Max. ejufque- 
fummarum pcrfe&ionum notitiam ( quantam naturz viri- 
bus affequi dator ) nos promovere, atque in ejus incom- 
prehcnfibilis Sapientiz, omnemque , vaitam licit,ac uitra 
quoslibet , terminos extenfam ideam, immenfo intervallo 
fuperantis Potentis admirationem inducere , ac feria In» 
finitorum difcoflio ; przter hos , inquam , egregios fanfe , 
ac przftantiflimos fru&us, aliofque non abfimiles ad vitam 
re&fc, moderateque inftitueodam pertinentes, quibus vel 
folis quidquid ad Infiniti Naturam enucleandam, ejufque 
proprietates aperiendas collimat , fatis commendaretur, 
innumera ex eodem hoc fonte in univerfam Mathemati- 
cam, & Philofophiam profluere emolumenta is unus diffi- 
teri potent , qui lifdem percipiendis impar extiteritj Nam-, 
exempli caufa, Circuli , & Hyperbolz quadratura ,quz tot 
m diis tentata , quoslibet Geometrarum conatus per tam 
m ilta fzcula pertinaciter eluftt, tandem ab infinita ter- 
minorum ferte pendere deprehenfa eft, ut in noftro Libel- 
lo Quadratur* Circuit , & Hjpcrb. anno 1705 Pilis edito 
geo metrici dcmonftravtimus . Innumeri, naturales effic&usin 
Phyfica adhuc ignoti manent, quod infinitam principiorum 
fenem , a qua fortafie dependent, ignoremus. Tora- 
Geometria Infiniti parvorum methodo nunc perfici- 
tur , & in immensum ultra fines a Veteribus conlfitu- 
tos ampliatur ; perfe&ioni autem tam nobilia 
Scientiz connc&i et perfeftionem Philofo- 
phiz, atque hanc pari pallucum illa in 
, dies promoveri, quis nefciat? Ve- 

tftm h{c alibi fufids,& oppor- 
tunius ; ad rem ipfam 
veniamus. 
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DEFINITIO L 
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B AT IONES ajjignabihs dicuntur , quibus aquales , aut 
quam libuerit proximas , per pojtisnw numeros , pojfu- 
mus exbsbere . 

SCHOL. Comprehendit hze definitio etiam ratiemesafy- 
menarum magnitudinum, ut diametri ad latus- quadrati , 
vel lateris trianguli zquilateri ad ejus perpendiculum &c. 
quz liefet numeris exprimi nequeant , oftenchmtuc tamen 
quibufdam numericis rationibus majores, quibufdam mi- 
nores y adedque intra certos Hmites continentur , intra, 
quos etiam poflumus propofitz rationi quamlibuerit pro- 
ximam per numeros exhibere, juxta ea, quz demonftravi- 
xius in Hugensams cap. 3. ». 3. “ ! - > 't ■ • 

■1 • ■' • - • •>: ?.Pi • " 1 

DEFU 
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DEFINITIO It. 


Magnitudines abfolute Finitas voco , quas vulgo traUamus y 
quaque ad fivnlem nobss nonjjimam quantitatem , in nofiro /al- 
tem cor fore determinandam , rationem ajjignabtlem obtinent. 

3CHOL. Quaslibet magnitudines digito, palmo, pede, 
vel ulna, .nimirum humani corporis partibus, ad certam 
quamdam mediocrem quantitatem, intei/ tot varias, pu- 
blica au&oritate , taxatis, metiri omnis natio confuevit: 


itaque *o4ett qaodo ad CofpOr» doilfritaolemjrtttera cor- 
pora,. ud Trolirtr fuper ficte m ceteras ftfperfic-Hs ad noftram 
altitudinem czteras lineas , ad angulum , quem altitudo 
noftra tum horizontali rffta cqmpiehdndii^czteros re&i- 


lineos angulos, ad noftrum pondus czteraium rerum gra- 
vitates , ad noftr«nr vifP f Sfiriusrpofeqcias , ad noftrz vo- 
cis tenorem czteros fonos , atque ita de reliquis , referre 
non immeritb polfiamua, velut ad raagtfc obviam , magis 
naturalem, nobifque notiffimam menfuram , ad quam cer- 
tfc quxlibet finit* quantitates ejufdcm generis, quas vulgd 
tra&amus, aflignabilem aliquam obtinent rationem. 



t v.yV* i \ '.'V. i ■ , ,T 
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Magnitudines abfolute Infinitas voco , qua ad finitam quam- 
libet /ut genrrii magnitudinem rationem habent majortm quali- 
bet jffigmabth. » ,‘s i. v #*•'?•.!» ‘p i , 

SCliQL.Moo contendimus, talem aliquam magnitudine 
reipta ejtiftfciCi, vel aliquando excituram, fedipfeprogref. 
itis quantitatum, certa quadam lege , crefccntnim , menti 
nodrz ocCabonem pczbet , illas 6«e limite augendas , & 
ultra quamvis datam magnitudinem ampliandas concipien- 
di, quarum itaque ratio ad quamlibet, finstara fui generis 
quantitatem, major femper, & major evadat , quam quz- 
-II.: I libet 
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Jibet ratio affignabihs ; ita conica iuperfides, ejufque fec* 
tiones parabohez , & hyperboiicx , fuapte natura iafinttr 
funt , quatenus femper augeri, extendique ulterius ,ade6- 
que omnem finitam fuperficiem fuperare concipi poliunt > 
licfct interim quidquid ex illis determinati acceperimus, 
femper nonifi finitum futurum fit, in eo autem dumtaxat, 
quod accipiendum fupcDelTet, tota Infinitas lateat. Neque 
enim fieri poteft, ut magnitudo undique circumfcripta,fit 
limitata , pro abfolute infinita habeatur: quati licet para- 
bola: , exempli* caufa , axis in infinitum protenfus fit ab- 
folute infinitus, non ide6 concipi poteft, velut longitudo 
binis pundis, quantumvis diftantibus , intercepta y fed ex 
una dumtaxat* fui> parte, nempe ad pandum verticis, un- 
de originem fuam ducit, determinata, adaliam verd parte 
termino, & fine carens, urpotfe fine limite femper augenda, 
-oiq ‘juf ft fi 4 .I 8 M.J. ) ?[j iub 
b > , D E F I AT* T l 0 IV. i 
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Magnitudine r abfolute infiniti farvar inteUigo illae , * qua ad 
finttam f 'ne generis magnitudinem habent rationem minorem qeutm 
Ithet affignabili* , i i 

SCHOL. Has magnitudinesinfinitfc parvas C!. D Leibni- 
tzius Differentias , vel Elementa variabilium qoantitatu vo- 
* *l cavit': iriuftrifs. Eques Ne v vtonus Flu* 
xionn , fi. a momentanea incrementa, 
aut decrementa magnitudinum, con- 
tinuo quodam fluxu crelcennun», auC 
decrefcenrium , antea appellaverat J 
Multis placet eafdem Infinttefineat ma» 
gnitudinu partes dicere ; quz ut inteU 
ligantur, concipiatur reda B A. pec 
axem DC curv* DA.V, fibimec pa- 
rallella manens, moveri , atque in- 
terna cootinubcrefeat, auc minuatur, »coutopustft,ut 

. , . - 1 
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ad curvx pexitnetrum altero extremo pertingat ; da£ta> 
ergo A £ axi parallela , fi imaginemur [ licit , ad confu- 
fionem vitandam , has aliquantulum difsitas figura ex* 

primat ] ordinatam £ A ve* 
mffe in (itum , qu^m maxime 
■intelligere poffimus, eidem_» 
proximam , & jam congruere 
ie&$ C V: ejus incremeotu, aut 
decrement Ti V E erit diffcietia 
infiniti parva ordinata B A, 
ifimiliterque arcus A V diffe- 
rentia etit infiniti parva cur. 
tix D A V , itidemque eiitBC 
differentia infiniti parva axis 
DB,.necnonareola ABC V, 
duabus ordinatis infiniti pro- 
ximis: intercepta, djcetui dif- 
ferentia infiniti parva arex DAB; manifeftum enim eft, 
poffc concipi , ut tam prope accedant invicem ordibatx 
BA,C V , ut ratio tam E V ad B A,quim CB ad B D , nec 
non V A ad A D , & fpatii ABCVadADB, minor eva- 
dat quavis propofita ratione affignabili ; minuitur enim_» 
hoc continuo acceflb ordinatarum A B , C V , quaelibet ex 
diftisiquantitatibus EV, CB, YA,ABCVin infinitum, 
ac tandem penitus evanefcit , ubi utraque ordinata per- 
fefti congruit; quare pnds oportet, ut minor fiat quali- 
bet finita fui generis magnitudine affignabili , ideoque ad 
datum confequens rationem fubinde acquirat , in hoc con- 
tinuo fluxu, minorem qualibet affignabili . Similiter rotata 
curva D,A V circa axem DC, oftenderetur , rotundx fu- 
perficiei per curvx rotationem genitx differentiam ,ab ar- 
cu A V infiniti parvo procreatam , effe pariter infiniti par- 
vam : nec non rotundi, fohdi. portionem , planis per B A, 
&CV infiniti proximis xquidiftanter du&is interceptam, 
effe infiniti pariter exiguam , &c. Cx- 
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Cxterum hic pariter obfervandutneft,nec magnitudines 
has infioirt parvas concipi debere, velut determinatas, 
aut determinabiles qua fdam portiones quantitatum, quae 
certam, & definitam parvitatem obtineant i quafcumque 
enim portiunculas linearum , fuperficierum , aut corpo- 
rum ( itidemque virtutum , celeritatum , angulorum &c. ) 
acceperimus, aut defignaverimus , hx femperreipfa finit* 
erunt, non infiniti parvz : itaque non funt intra certos 
terminos, quantumvis proximos, coardandz, fed conci- 
pienda funt ex una dumtaxat parte, ad fummfim, limitatz 
(ut CB fixum terminum habet in B, V A fixam originem 
habet in A , area B A V C adiacet fixx linez AB, & cor- 
pufculum,ex illius converfione circa BC deferiptum, adhx- 
rct fixo circulo radii B A ) ex altera ver6 parte fixum li- 
mitem non habentes , fed alteri extremo femper propius 
accedentem, ut continuo fluxu accedit pundum Cad B, 
& V ad A, & CV ad B A, intervallo utrifque interpofi- 
to, infra quamlibet affignabilem magnitudinem, perpetub 
decrefcente. Aut etiam utrumque extremum fibi invicem 
accedere concipi pettft, ut punda E, V fibi femper pro- 

f >iora fiunr, neutro fixam pofitionem fervante,dum lineo- 
am E V infiniti parvam intercipiunt. Unde hz magnitu- 
dines femper ut aecrefcentes, ac perpetubdiminuendz ac- 
cipi debent , ut fuo, infra omnem affignabilem quantitatem, 
decremento, fub ratione infiniti parvarum, uve infinite- 
fimarum partium intelligi poffint. 

DEFINITIO V. 

Daarum quarumlibet magnitudinum . fi prima ad fecundam ^ 
habuerit r at tonem majorem qualibet affignabtli , adebque , con- 
•vertendo , fecunda ad primam fit in minori ratione , quam qua- 
libet affignabtli s , dicetur prima infimi a refpeSn fecunda fime infi - 
nit te 1 maior illa : fecunda itero infinite parma refpetlu prime, aut 
infinitus minor eadem. D JCHO- 
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SCHOL. Hoc modo etiam finit* magnitudines refpeftu 
qindcm abfolutfc infinitarum erunt infinitfe parvx, at ref- 
pe&u earum, qnx funt abfolutfe infiniti parvar, erunt ipfx- 
met infinitx ; Quare patet, nomina h*c Infiniti , aut Infi- 
nite parvi , relativa potius eflfe, qukm abfoluta,licfct com- 
muni loquendi modo obfecundans, in Defio, HI. dr IV. ab- 
foluti acceperim hac vocabula , quia tunc refpe&us faU 
tem ad ordinarias finitas quantitates fubinteiligebatur 5 
quemadmodum etiam Magnam & Parvam termini iuncfcra- 
per r<lativi, fed quoties ad ordinariam, & magis comma- 
nem altcujus generis menfuram referuntur ,abfolucfc foient 
enunciari, magnus aut parvus homo, magnus aut parvus 
canis, magna vel parva domus , fubuttdhgendb refpedu 
homms, canis, aut domus mediocris, & magis- u litat* 
quantitatis. 

DEFINITIO VI 

. i l 

Efufdem inter ft ordinis , aut gradus magnitudines funt , edat 
tarum rati « eS affignakiht : Cum veri hujus ad tllam mejor , 
tmt tlltut ad hanc mtnur tft ratio , xjmM qualibet affignubtlit , 
tunc gradus , aut ordtuit hac fuperioris , $Ha inferiam daetur 
refpeilu alterius . 

SCHOL. Hwt ex quantitatibus Tnfinitfe p»rvfe , aut In- 
finitis , vel Finitis, primx inferioris gradus funt refpe&u 
exterarum , fecunda funt ordtms fuperioris ad reliquas, 
terti* fuperioris quidem gradus aut ordinis refpe&u prio- 
rum ,at inferioris refpe&u fecundarum : inter fe auteejuf- 
dem ordinis aut gradus ellc confiat finitas quaslibet magni- 
tudines . A« verb magnitudines omnes abiblutk infinite, vel 
infiniti parv* femper < jufdemmteifcordiniscenfend* iint, 
an potius diverfi gradus ia utroque hoc magnitudinum-» 
gtnere reperiri queant , id in prxfeati difquifitione dete- 
ge inJum erit ; Ciarilfitms viris NevvtonOj tnbmn^tc^ ut nque 

£cr- . 
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BcrnoulVo , Hofpitalio , Htrwanno, ipfique etiam Varignonio 
fua confiat diverfitas ordinis in infinite exiguis, quippc_» 
fluxionum fluxiones, & diffetentiarum differentias lecun- 
da*, tertias, quartas &e. in Geometriam invexerunt, ut 
ex ipforum monujr entis palltni liquet i Z-trwtfts autem 
Nuviuatytuii in fua Analyji Infinitarum p «w e^Ie ultra pri- 
mas differentias progiedieodum,plujdausiyanter»dit,adeb- 
que infimi parvas magnitudines ad eundo» fempex or- 
dinem fptflare arbitratur . lildetn firpra laudatis egregiis 
Viris ( przter Vangnomuio & Niswoutjftiwp J plaeuiffe, 
ut ordinis, & gradus diverfitas eliam inter quantitates in- 
finite magnas admitteretur, ex coium modis, & loquendi 
formulis patet , ut ex celebri Leibnitzii di£to, Ador. Lypfia 
pag. 86. Et tnfimtt Jatit gradus , tam infinitorum , quam infinite 
paroormm , Idque VVallifn prxfertina exemplo fa&uni eft, 
qui omnium primus fpatia Plafqnam infinita m Hyperboijs 
altiorum graduum detexit : hzc enim nibif alm4 fuw, ,ut 
videbimus , qukm infinite magnitudines fuperfopis ordi- 
nis , que nimirum adhuc rtfpe&u quantitatum afifi>U«£ 
jam infinitarum funt infinitx , five illis infinitius majores, 

J iuemadmodum differentis fecundae , vei teitiz Leibniui 
unt quantitates infinitfe parvz ordinis inferioris, five ru- 
finities minores ipfifmet primis differentiis, qu* jam ab- 
folute erant infiniti exigug. Ct fani;, mirum eft , C). Va- 
rignonium »» ntonum. Acad. Reg. a mi 1706 hgc VVallifii 
fpatia plnfquam infinita , veiut contradictionem involuentia, 
reiicere , dum fecundas, & tertias differentias, ade6quo 
partes ipfifmet infinittfimis infiniti minores [ qu; plafquqm 
infiniti parva dici poffent ] tam frequenter admittit , ubi 
de viribus centralibus, de radiis olculi, aliifque fimilibus 
differit. Enimvero, nonne ipf; finit; quantitates infinities 
continent primas differentias, & h; rurfus infinities con- 
tinent fecundas , fecundz autem tertias? ergo multitudo 
fecundarum differentiarum in ipfamet finita magnitudine 

Da eft 
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cft plufquam infinita , & tertiarum differentiarum multi- 
tudo in ipfis infinitefimis pruni ordinis plufquam infinita 
eft, infinities ver6 plufquam infinita in magnitudinibus fi- 
nitis , ac multb magis in quantitatibus abfolutfc infinitis; 
ade6 ut quzvvs magnuulo fi continet infinitas numero 
primas differentias , utique contineat plufquam infinitas 
differendas fecundas , & m altiori adhuc infinitatis gradu 
contineat differentias tertias j & in multb altiori quartas , 
atque ita deinceps. Quidquid id eft,non abs re fuerit , hy- 
pothetici faltem , hoc vocabulum interim definire, ut cer- 
ta, & diilincta controverfj rei notio habeatur. 

DEFINITIO WIL 

Siqua magnitudines infinities majores ofieniantttr aliti magni - 
tndmibus jam ubfolute infinitis , adebque ordinis jugetioris ad ig- 
Jas probentur, illa PLUSQUAM 1 NF 1 N 1 TM got erunt aggellari. 

SCHOL. Hoc enim nomen , ipfis a V Valdio quondam in- 
ditum , alii deinceps Clariffimi Geometra retinuerunt , ut 
Renatus Franofcus Slofius, David Gregorius , Joannes 
Craigius, & inter Gallos, quibufcum nunc infiituitur dif- 
putatio, celeberrimus Marchio Hofpitalius»'»Fr*fl*r»^»tf- 
Ijtico StBionum Conicarum Itb. 5. grog. 14. coroll. 2. n. 3. 

Fateor tamen , quodlibet infinirum pofie adhuc plufquam 
infinitum cenferi,quia cura nullus fit minimus infiniti gra- 
dus, quolibet infisito propofito , fenvper aliud infinities 
minus reperiri potell , cujus refpeftu ilhid fit plufquam 
infinitum , ut conftabit ex dicendis infra grog. 10 , ubi 
ipfomet afymptotico fpatio hyperbolz Apollonianz ( cu- 
jus refpe&u VVallifius altiores hyperbolas plufquam infi- 
nitas cenfuit ) aliam aream infinities minorem, licfct ad- 
huc abfolutfc infinitam , invenimus, cujus refpeftu ipfamet 
ordinaria hypeibola fpatium plufquam infinitum cum afym- 
ptoto continet . 

TRO - 
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ff & fr % % w & & & % & & & & & & »f & ^ k 

PROPOSITIO I. 

VyyyA p Aguitudinum ejufdem ordinis A , & B y tam Juturna Af£ y 
7 « Afc»« .r quam dtjferentta A-B ( pofito nempe , quod A , juxta- 
aliquam ajfignabilem inaqualstatss rationem y determinate fit ma- 
jor , quhn B ] ejufdem pariter eum alterutra ipjarum ejl ordinis. 

Erit enim, ex defiu.6 , A ad B in aliqua ratione afligna- 
bili , puti «ad u: quare & componendo AfB ad B, & di- 
videndo A-B ad B , erit in ratione pariter affignabili, 
mfn y vel m - u ad * , ideoque , ex eadem definitione , tam AfB, 
quim A-B ejufdem cum B, vel A, eft ordinis. Quod 
erat demonftrandum . 

COROLLARIUM. Hinc finitum additum finito nonfa- 
cit infinitum: nec duz, vel tres partes infiniti parvs fini- 
tam magnitudinem aggregant : nec binz , vel aliquot infi- 
nite quantitates ejufdem ordinis ullam magnitudinem plu£- 
quam infinitam fupra talem ordinem efficiunt . 


PROPOSITIO II. 

P Er quemlibet finitum numerum m quavis magnitudo A mul- 
tiplicetur , aut dividatur , tam produQum m A, quam quotiens 

~ , intra eundem ordinem cum ipfo A con/ijlct. 

Nam , ex pracedentiy AfAfAfA &c quoties libuerit , 
ejufdem Pemper cum ipfo A eft oidinisi atqui irultipUca- 
tio, ut patet, non eft nift quadam repetita ejufdem quan- 
titatis additio, ergo producum wA ejufdem ordinis erit 

cum ipfo A . Simili ratione ~ , multiplicatum per m , in- 
tra 
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tra eundem ordinem remanebit , fed tunc evadit ipfura 

A , itaque ejufdem eft ordini* cum ipfo A ; quare &c. 

COROLL. Hmc non poteft juxta finitum numerum to- 
ties fumi quantitas infiniti parva , ut finitam quantitatem 
aliquando efficiat: idem dic definita refptftu infinitf, ac 
de qualibet infinita refpeflu plufquam infinitae; idenique 
viciffim de divifione , ex qua numquam magnitudo ad in- 
feriorem ordinem deprimitur , didum cfto. 

PROPOSIT IO III, 

, S I ratio magnitudinum A ad C major Jit qualtht aJJignaMi , 
non manor erit ratione i ad o . 

Efio fiquideru minor, fi fieri poteft, puta eadem qux i 

ad ~ majorem qu&m o ( inteliigendo per m quemlibet nu- 
merum, quantumvis magnum ,qui dividendo unitatem af- 
ficiat fra&ionem ~ quantumlibet parva m ) ergo quia eft 

ut m ad i , ita i ad^, erit ratio A ad C eadem quz m 

ad i , adebque non major qualibet affignabili, contra hy- 
pothefim 5 ratio igitur A ad C non minor eft ratione r ad 
«. Quod erat &c. 

COROLL. 1. Quaelibet magnitudo inferioris ordinis, col- 
lata magnitudini ordinis fupenoris, ut metum nihil , in_. 
omni rigore, zftimanda eftj fi enim illa ad iftam compa- 
raretur, ut aliquid majus nihilo ad unum quidpiam, hzc 
haberet ad illam rationem minorem quam i ad o , cujus 
oppofitom demonftravimus . 

COROLL. II. £t id «6 nulla inferioris ordinis magnitu- 
tudo addita magnitudini ordinis fuperioris, vel ab ea- 
dem detradla , hanc auget , aut minuit, fed ejufdem quan- 
i tita- 
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titatis relinquit, ad ipfam enim comparatur, ut nihil ad 
aliquid , unde ficut ifo, & i-o aequantur i , ita finita.* 
quantitas per infiniti parva: additionem, aut fubtra&io* 
nem, non crefcit aut minuitur, nec quantitas infinita per 
acceflum ,aut recelfum finicx quantitatis, nec etiam ( fiqug 
fint) plufquam infinita; magnitudines augentur, aut de» 
curtantur per magnitudinem, abfolutfe quidem infinitam, 
fed ordinis inferioris» ac in universum, magnitudines equa» 
Its cenfenda Junt , que magnitudine dumtaxat infinities minori 
differunt , ut in libello Quadrat. Cire. & byprrb. ad CorolL 
frop. 17. dudum offendi , & in Scholio ibidem adjunfto 
generatim admonui , ad hunc ipfam traftatum refpiciens, 
quem vel ex tunc adumbraveram * 


PROPOSITIO IT. 

(^Uantitatum infiniti parvarum , quadam funt ejnfdem ordi~ 
rus , & quamlibet inter fe rationem ajfiguabtltm babere poffunt, 
i.Sitprimbtriangu- _ 

Ium D B A, in quo DB N 
xquetur B A , & huic 
parallela ducatur CV, 
ipfique propius accede- 
re, atque infiniti proxi- 
ma fieri intelhgatur : 
quomodo ram B C ( fi- 
ve A E illi aquidiftans ) 
qu4m E V, infiniti: par- B 
v* evadent ex dtfiu. 4. ^ 
qmppe ad finitasD B, 
aut B A rationem habere poterunt minore» qualibet afli. 
gnabili: femper tamen , ob firoilia triangula D B A ,AEV, 
erit BC, five A E xqualis EV, ut DB xqualis BA pone» 
batur. Quod fi jamD BadBJF fupponeretur habere alum 

quam» 
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auamlibet rationem , puti m ad », jun&a DFG, & dudla 
F Hi ipfi B C parallela, «it fimiliter infiniti parva BC, 
vel F Had infiniti par- p 
vam H G in eadem ra- 
tione afiignabiii m ad », 
quam habent ipfz DB, 

BF i quare in magni- 
tudinibus infiniti par 
vis quflibet afiignabilis 
ratio locum habere po- 
teft; Quod erat demon- 
firandum . B 

2. Sit jam fecundi C 
circa axem DB quzli- 
bet curva D A V ,& alia p 
huic analoga DFG, cu- 
jus nempe ordinatx B F, 

CG ad ordinatas prio 
ris B A , C V fint perpe 
tu6 in quavis conflanti 
ratione alfignabili m ad 
v. Si ergo, ut antea, fiant 
infiniti proxima: B A F, 

C V G ,&du£he fint axi B 
parallelz A E,FH,con-C 
fiat, ipfas ordinatarum 


■£ifr 
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differentias G H, E V fieri infiniti parvas; & tamen ciim 
eadem fit ratio afiignabilis m ad m ,tumintegrzCG ad in- 
tegram CV , tum BF ,five CH ablatae ad ablatam B A feu 
C E , erit & reliquz G H ad reliquam V E afiignabilis ea- 
dem ratio m ad s; Quare &c. 

3. Patet hinc tertib etiam trapetia figurae primz, feu 
quadrilinea figurz fecundz , F B C G , ABCV, [ quz pa- 
riter fiunt infiniti parva, pro majori accefiu linearum BF, 

CG; 
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CG ) futura femper in eadem ratione afiignabili m ad n , 
quam perpctud obfervant, in pari altitudine , quxlbet 
ipforum ordinatte GC, CV: ergo &c. 

4. Quin etiam quartd, fi eadem quadrilinea circa axem 
BC revolvi intelligantur, orientur hinc trunci conici, feu 
conoidales, infimtfe parvi [ nam pro majori acceffu plano- 
rum circularium, radiis BF, CG dcfcriptorum , hi trunci 
afiignabili quovis corpuiculo minores evadent]& tamen fem- 
per in ratione afiignabili, nempe duplicata ipfius m ad », 
Uve dicas , ut mm ad nn, eflie oftendentur , ob circulos \ 
quibuslibet ipforum quadrilineorum ordinatis FB, AB, 
Uve CG, C V , dcfcriptos , eorundem radiorum quadratis 
proportionales: itaque & in hoc magnitudinum genero 
vera eft Propofitio . 

SCH0L10N. 

H inc fatet eorum hallucinatio , qui magnitudines infinite 
fervas fro mtnimts fui generts habent , illafque frue ut 
fenitus indrvijibtlcs , five ut invicem aquales confiderent . Non 
J olent quidem fumms Mathematici in hunc errorem tum vulgo 
impingere , nec defunt tamen exempla quadam , probantia id pofi 
fe aliquando Viris etiam in hac arte , atque in bac ipfa metbo* 
do ,verfatiffimis , per incogitantiam , excidere . Videat Cl. Vari - 
gnontus ( bujui regula certe non ignarus , quam & toties exa- 
{liffime ob fervat ) an non occationem prabuent , fuficandi , cal- 
tuli perplexitati majorem ,quam legitimo infinite parvorum nfui, 
attentionem ab ipfa impenjam, quoties Vires Centrales examinans, 
aut Radios Evolutarum inquirens, angulum contingentia, utpotc 
infinite parvum, ajfumtt velut aqualem angulo infinite parvo , 
ad centrum ofculantis circuli , a binis radiis infinite proximis 
conftttuso,indeque triangula ifoeelia confider at, eandemque laterum 
ad bafim proportionem dedacit. Videantur Monum. Academ. Rcg. 
edit. Amftelfdam. anni 1700 pag. 301: anni 1701 pag. 27, 

E 31, 
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Jt, 34: anni tji.tam 1706 pag. 145,193,647, 

65 1, 6f6, alibi fortaffe. 

Nimirum pofita Curva QJbM, ejulat Evoluta AC ( quam 
videlicet tangunt prions curva perpendiculares qualibet LC,IC ) 
duBtfqtte radiis infinite proximis 
LC,IC ad centru circuli LED , 
fropofitam curvam ofculantis ( eo 
quod fit maximus illi ad punttum 
L injcriptibilium , eandemqucs 
cum ipfa QLM curvatura ra- 
tionem obtineat , circa puntlum I? 

X ipfi velati congruens , & cum 
illa longiffime repens ) atque ia- 
teroallo L l infinite parvo , def- 
cripto arcu l N, occurrente tan- 
genti LH in N, contendit V *- 
rtgnonius locis citatis , Jimilia^ 
fore triangula LCl , ILN, unde deducit IN cfie tertiam pro- 
portionalem pajl C X, Ll, perinde ac fi augult infinite parvi 
ILN, LCl aquales forent t cum bic patiat fit duplas iUius', 
Nam extenfo radio LC ad altam circumferent ut partem ui D y 
ac junci a D l , efl anguluc L C l duplus iffim lDL(i o. 3. dem.) 
huic vero aquatur ILN, qmc d tangente LH,& fecante Ll 
[cum artu Ll ad fummum cmgnieute ) conditui tur[ 11. ejufd. ] 
adeoque LCl duplus efl ILN ; quare ditiorum triangulorum fi- 
tmlitudo y laterumque ad bafim fratenja proptr tioual itas , *o«v 
fubfiftit > Imo duci a l B tangent t L N parallela , «fle udetur [ co- 
ra II. 8. 6 . fleti. ] Ll media proportionalis inter B L,feu INy 
diametrum LD , non inter illam, & radium ; adeosft formulg 
ex . Varignonii calculo fic in, diluto prodeuntes , fiat duplo majo- 
res quam res exigeret . Atque btc potias vera or.go c en felitur 
differentia inter formulas V trium centralium, anna 1701 ui- 
dudas a formulis anno 170 6, 14 Apcitu,aft < 1, n, & 13 
inventis, quam differentiam Anclor ipf* pag. 138 ammadver- 
. . tens , 
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tent fruflra excujari mfus efl ., ex quo non tam magnitudinum 
aquahtas y quam rationum Jimthtudo tu formulis illts exprime . 
netur , qua etiam in duplicato , mei utcunque multiplicato ipfa- 
rum valere ptrjt/lif ; quod licet verum jit , genuinum tamen tU 
hui variationis fontem uou aperit , ex pranotuta lege , tunc mi- 
ma attenti obfervata , pendentem ; unde licet in Vangmntt cafu 
nullus error denotationem Vis centralis inficiat , eo quod per nide 
rei st habeat , fwe illa reciproca rade i colligatur , Jive reciproca 
diametri circuli ofculatorh , cum ipjimet radii fint , ut integra 
diametri, tamen , admtjfa hac arguendi ratione, pajfet m alus 
eafibus talis error obrepere , unde falfa penitus caticlufi» dedu- 
ceretur. 

FROPOS.IT 10 V. 

0 Vadam etiam , ex quantitatibus infinite parott , diverfi 
Junt ordinis, atque ali polit t infinitus majores , aut manores , tdque 
fine ullo limite . 

1 . Sit prim6 torva D A V y cu- 
jus ordinate A B infiniti proxima 
fieri concipiatur alia C V , & axi 
DB parallela EA extendatur ultra 
curvam in F ad aliquam data longi- 
tudini AF, ducaturque FH ipfi £B 
parallela, occurrens in H re&$ OAl 
tangenti Curva propofitamin A,& 
concurrenti cum CV ini i tum di- 
vifa F H ad pundum G in quav» 
ratione aflignabili m ad a , junga- 
tur G A , qu* produ&a omninb intra curvam cadet ( aliis 
& ipfa tangeret , quod eft abfurdum j nec enim due refl* 
ad idem unius continue curve pun&ura illam tangere 
potiunt ) liclt poft aliquod determinabile intervallum , il- 
lam fbrtafle fit fecatura , & ided ipfar» C V , que ad m. 

E % ter- 
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tervallum minus quolibet dato ipfi A B accedit , omnind 
(ecabit inter E & V, velut in H eritque ratio EI ad IV 
maior ratione ejufdem E I ad I R ; fed hxc , ob fimilitudi- 
nem triangulorum, eadem eft , ac FH ad HG, qux poteft 
e(Te quzvis aflignabiiis «ad », ergo EI ad IV, adeoque 
& dividendo E V ad VI, rationem habet majorem quali- 
bet aflfignabili , unde ex defitt. 5. & 6. illa infinities major 
eft, qukm lfta, & ordinis, ad hanc fuperioris; Quod &c. 

2. Rurfus trilineum ipfum V A I 
erit infinities minus tnlineo E A V, 
vel E A I ( ob baGm V I infiniti 
minorem ipfa VE, vel EI) nec- 
non ipforum utrumque adhuc in- 
finities minus eft quadnlineo infi- 
niti parvo A BCI, vel ABCV, 
aut A B C E [ quia lineae E V , E I 
funt ipfa A B infinities minores ) 
unde& hinc patet, varios ordines 
refultare infiniti parvorum . 

3. Quin etiam fi circa ordinatam B A omnes illse arcx 
rotarentur , foret folidum k trilineo V A I infiniti minus 
folido k triangulo E A I , vel k tnlineo EA V: hoc autem 
rurfus infiniti minus folido kquadrilineis A BCI, A BCV, 
ABC E genito, nam quxhbet fupcrficies cylindricae , ab 
V I ,V E , E C produ&x , fierent eodem ordine ali* aliis 
infinities minores; Quare conftat propofitum. 

COROLL. I. Cumoftenfa fit »#>». 1. refta VI minor in- 
finities ipfa E V, hinc eft qudd juxta coroll. 2 frop. III. po- 
teft E V confiderari ut xquaiis ipfi EI, k qua differt dif- 
ferentia infiniti minori. 

COROLL. II. Unde amplius demonftratur methodus in- 
finiti parvorum in ducenda cujufvis curva: tangente; cum 
enim , ob fimilitudinem triangulorum, fit IE, five illi, ex 
di&is , arqualis V E , ad A E , ut A B ad BO, ergo fub- 

tan- 
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tangens BOeft fcmper quarta proportionalis poft diffe- 
rentiam infiniti parvam ordinatarum V E, & differentiam 
abfciffarum A E feu BC : quare, fi ordinata vocetur y t 
& abfcifla x, adeoque differentis earundem fint dy , dx t 

erit femper fubtangens B O — Et ex curvx natura- 

data, cfim innotefcat ratio dy ad dx(ut mox in fubiun- 
do Scholio docebimus ) etiam nota fiet ratio B A ad BO, 
& expeditiffimi tangens O A determinabitur; it» ut i fu- 
ifmet principiis myfteria calculi differentialis hoc modo 
geometrici demonftrata habeantur . ' 

COROLL. III. Hinc pariter colligitur, ipfamet quadri» 
linea ABCI, ABCV, ABCE [ nec non & folida , qux 
ab ipfis circa axem politione datum rotatis gignerentur ] 
utpoti infiniti parvis differentiis difcrepantu , pofie pro 
squalibus riti computari , juxta idem conii. 2 prop. III. 
cui fundamento nititur calculus integratis ; ex ejus enim 
prxfcripto, fumma ex redangulis ordinatarum B A in quaf» 
libet fibi correfpondentes differentias infiniti parvas axis 
B C , xquatur ipfimet arex curvilincx CD A V ; nec non 
fumma cylindrorum , quorum bafes fint circuli ab ordi- 
natis defcripti , & altitudines fint exdem infiniti parvx 
differentix axis, xquatur rotundo folido, ab ipfa figura- 
curvilinea generato ; quippe differentia omnis , per inde- 
finitam axis fedionem , multiplicato eorum redangulorum, 
aut cylindrorum numero, & diminata in infinitdm quan- 
titate fingulorum , fit infiniti exigua, adebque evanefcit. 

COROLL. IV. Sed et hinc conftat, ipfummet arcum_» 
A V infiniti parvum , tam redx linex A V fibi fubtenfx , 
qujim tangentis portioni Alxqualem effe.-fi enim AGtam 
piopi accedere concipiatur ad redam A H , ut pundisG , 
H fibimet invicem fermi congruentibus., utriufque ipfaru 
A G, AH differentia minor fiat quavis affignabili magni- 
tudine , ideit evadat infiniti parva , tunc ex 2. corolt. 

r°t' • 
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frof, III. fiet altera alteri aqualis i quare ct AR xqualis 
evadet ipG AI tangenti, multoque magis curva A V utri- 
que inteipofita [ qua medix inter utramque longitudinis 
dt , itaut quamdiu finita fuerit, raa;or quidem oitenda» 
t jr fubtenfa reda A V , adeo-p 
que & A R , qua perpendi- 
culo eft propior , at minor 
tangente A 1 , obtutum an- 
gulum AVI lubtendento} 
fiet xqualis tum ipfitangcn- 0 
ti A I, tum fux fubtenfx A V, 

& promifcufe una ex bis pro 
alia tqtd ufurpan poterit, 
qu xiea de infiiut^ pai vis fer- £ 
mo fu rit : irati ipfemetcur- 
vx particula A V infkut^exirp. 
gua, tamquam reda confide 

cari poterit , citra ullum erroris periculum [ nam eiror 
dum fit infinitfc parvus, tandem evattefot, ac nullus eva- 
dit } quod fignificant recentiores Geometxx , dum curvas 
omnes fub ratione cujufdam polygoni infinitorum laterum 
fpeda re nos docent, & eurvaru tangentem quamvis pro uni- 
us, ex ejtiftnodi lateribus jnfioit^ parvis, produdione xfiima- 
dam prxfcribunt . 

CORQLL. V. Eodem- 
jure areas curvilineas ___ __ _ 

quandoque licebit iru - ^ 

triangula redilinea in- 
finiti parva refolucre 
«d lpfarum dimenfio- 
nera venandam ; velo. 

. ti fi proponatur curva 
A<w,eledo ubilibet , Il- 
va intra, dveeatu curv* perimetrum, quovis pundo N, 

atque 



Digitized by Google 


Infinitarum &c. 39 

atque inde ad fmgula curvat pun&a du&is ramis infiniti 

f iroximis N«t-, Na , potent ft&or Na* pro triangulo redi» 
ineo cenferi , quia tx conii. prpctd. arcus *; infiniti par- 
vus pro reda adunat poteft: & quoniam , estenia Na ad 
tangentem in i, portio si «duc xnfinities mittor evadit 
reda N« ,adei»qu* triangulum as i eft quantitas infiniti 
parva fecundi ordinis, quippe infinides minus triangulo 
N j* jam infiniti exiguo, poterit tndifcriminattm etraaL» 
N ai furni pro ipfo N«j, St alterutrum ipforom confide» 
rari velut elementum areae NA« , itaut ejufinodi trian- 
gulorum fumma det menforam integram talis areae; Et fi 
talis alia curva OtN exhibeatur,, cujus, raim No fint per- 
petui paralleli ad cocta pandentem p novis cur vx tangen- 
tem mi, confiat lore arcam utrique curvae interpofitam.* 
ooOAat duplam femper fedoris correfpondentis A*rN, 
propter lingula patalielogramma daob (quz non diffe- 
runt ab areolis infiniti exiguis oaso , nifi per trilinea in- 
fituties.adhuc minora odo, ism y ob bales oh , is infini- 
ties minores ipfis « 0 , t b , & ided zquolia invicem cenferi 
debent tx coroil. > frop. 111. jape citato ) dupla triangulo- 
rum AdN in eadem bafi ad, ufdemque parallelis ia, No 
exiflentium , ut cap. 8. Hagentaooram demoftravimus. 

Obiter autem animadvertere placet , hujus methodi fun- 
damentum , etf» novum videatur , nec abfque fcrupulo k 
plerifque admitti ctmfueverit , nimirum: magnitudines , fas- 
sum differentia minor evadit qualibet affigm&tlt differentia ,fe» 
qna differre poffnnt quantitate ujdem mfinitits minori ,proaqaa- 
Ubas reQe ufnrpari : vetufiitfiraum reipfa effe , ac Veterumj 
methodo, quz per inferrptiones, Stcircumfcn ptiones, lon- 
giori circuitu-, figurarum zqualitatem , vel aliam propor- 
tionem venabatur , neceflanb fuiffe prxfuppofitum j Vis 
enim demonfirationum ejufraodi apud Euclidem, & Ar- 
chimedem in eo certi confidit , qudd, nifi ver* forent ipfo- 
iu.n propofitiones , aifignan poflet differentia figurarum, 

nem- 
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nempe excefsus , aut defe&us ab a (Terta menfura ; fafta^ 
autem tah aflignatione , cOm per infcriptionem , & circum* 
fcriptionem ottendantuc ali$ figurat mintis excedere , aut 
deficere k figuris propofiti$,qu&m pro differentia afligna- 
ta, & tamen affertam menfurx rationem conftantcr obfer- 
vare, concluditur ab abfurdo , differentiam ab adverfario 
«Signatam nullam effc, utpotfe minorem qualibet aSigna- 
■bili: atqui hoc ipfum, majori compendio , & nos dicimus, 
dum magnitudines, differentia infinities minori difcrepan- 
-tes, pro squalibus habemus; fi non funt habende pro 
squalibus , affignabilis erit eorum differentia; aflignetur 
ergo : non igitur ipfarum differentia minor evadet quali- 
bet affrgnabili ,quod eft contra hypothefim; falfum eft er- 
go, non effc habendas pro squalibus: Quod eft propofitum. 

SCHOLION 

* * ( 

■J Nmefligatio autem rationis differentia ordinatarum ad diffe- 
J r enti as at f affar um in qualibet Curva , unde tangentium me- 
thodum fupenus, coroll. a. hujus ptop. pendere diximus , Jic pro- 
cedit . Quantitates determinata , & ejufdtm femper menfura^ 
f rimis alphabeti litteris a , b , c , e &c. denotentur : indetermi- 
nata merby qua fubinde crejcunt , aut decrejcunt , per pofiremas 
X , y , z , u drr. de more exprimantur , ut babeatttr aquatio 
turma propria : fit in parabolis , fi latus retium mocetur a , & 
abfciffa x, ordinata meri y, patet, aquationem curva propriam 
fore yy CT ax , propter ordinata quadratum femper aquale re- 
[langula abfciffa in latus reBum : atque ita in aliis magis com- 
pofitis. 1 umfup f tuatur abjciffa, merbigratia x, augeri portio- 
ne fui infinite parva dx (fic enim illam exprimere docuit Leib- 
nitspuu , ut differentiam tpfius y mocat dy , & ipfius z appel- 
lat dz, atque sta in aliis ) adeo ut emadat abfciffa irfdx ; & 
tum illi correfpovdcre deprehenditur y|dy , mei y — dy pro or- 
dinata ( prout midelicet applicata crefcunt , aut decrefeunt ad 

mere- 
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incrementum abjufia ) itaque tu aquatione, qtia cuma natu- 
ram determinat, fi loco %,& y, ac produtiorum ex iffis , vel 
pateftatum e ar undem , /abrogetur xfdx ,& y itdy , eorumque L/ 
produlla , potefiates j *r wwr termini comparentur, quos dif- 

ferentia dx , 6T dy ingrediuntur , abie&ts tum terminis, quos 
ha differentia non afficiunt [ utpote in vim prioris aquationis , 
ab initio propofita ,jam aqualibus ] tum terminis , quos ingre- 
ditur produci um ex pluribus differentiis dx ,dy ,five ad invi- 
cem ,five per Je ip/as multiplicatis ( utpote mfinities minoribus , 
& per 2 • coroll. prop. III. aqualitati reliquorum terminorum 
ntbil derogantibus , fi abaetantur ) habebitur aquatio differen- 
tialts , ex qua ratio differentia ordinatarum ad differentias ab- 
Jtifiarum, nenpe ear undem dy , & dx , innotefeet Itaque iru 
aquatsone parabola [apertus propofita , ubi yy ZZ ax , habebitur etia 
yyfiydytdydy = axt ad * i j etl j am yy — ax > er g° refidua pa- 
riter aquantur , fcilieet 2ydyfdydy = adx : abiiciatur dydy , 
quod mfinities minus eH ipfo iydy [ nam ad illud ejl in rasione 
infinite parva quantitatis dy ad finitam ly ) manebit adhuc 
jyoy — adx 5 adeoque ut a ad ly ,five ut y ad ix , ita dy ad 
dhi,&itaconJequenterex Jupradiiiis coroll. 2. hujus propclitio- 
nis, ordinata y ad f ubi angent em , qua ideo dupla invenietur al - 
fcijfa x , utpote zz »x . 

Aliud exemplum efto in curva, cujus natura definitur aquati 0- 
M yy- aa^xx ( qua effet byperbola aquiiatera ad ficu udam.; 
diametrum relata J ergo fi y evadat yfd>' , & y- fiat xtdx , 
habebitur yy t iydy t dydy := aafxxt ixdx t dxdx ; aufe- 
rantur tum yy zz aa t XX , tum termini mfinities minores reli- 
qua dydy, ac dxdx j eritque iydy zz 2xdx, adeoque dv ad 
dx erit, ut X ad y , unde ut abfctfia x ad ordinatam y , it eu 
erit ipfa eadem ordinata y ad fubtangentem quafitam , qua erit 
tertia proportionalis ebjcifia , & ordinata. 

Expeditius autem fumitur differentia cujnfvis aquationis pro- 
fofitf ,fi tn illa ubique termini ab indeterminatis affettt multi- 
plicentur per numerum dimensionis earundem indeterminatarum , 

F & 
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& una illarum dimensio tH fuam differant talem commutetur , lo- 
co x , dr y fcrtbmdo dx , & dy . Ita enem fi yy — ax , etiam 
zydyzeadxj fi x> y =: a«t xxyy , et tam gyxxdx , f k J dy 
ixTtydytiyyxdKjadeoyHeper antttlMfim, jyxxdx — zyyxdx 
5 - ixxydy — x »d y : & fic efi d y ad dx,»f jyxx — lyyx 
ad zxxy — XJ » Id quod valet t» qutbufvis , tam pcrfe8ts,quam 
tmperfetlis indeterminatarum potejlattbus \adeb ut gener at tm dif- 
ferentia ipfius x m fit mx m_ l dx,qnemcunqne numerum integrum , 
aut fr aciam , pofitivumgvtl negativum denotet exponens m. 

Atque hmc viceverfa integratio cujufvis differentiatis , feu 
reverfio ad quantitatem , cujus prepofita fuerit differentia , ha- 
bet ur, augendo unitate dimensionem indeterminate X, tnl y , & 
per eandem dimensionem fic anilam , totum productum dividendo } 

jjm t t 

ut ipfius x m dx fumma ent' Unde eliciuntur innumerp f pu- 


tiorum fuperfici alium , & Jolidorum dimensiones 'd ammmd h auL 
• vertatur , inventp fummp per.fape addendam , mtt fuhtrdhevdam , 
prout res tulerit y quantitatem aliquam conflantem , ao ea* 
dem differentia fit duarum quantitatum , five illet communem 
jungas ,five demas datam aliquam magnitudinem-, '-Quando au- 
tem hpc addi , vel detrahi debeat , inventa , ohfcrvairdv , an ubi 
evanefeit quantitas , de cujus d/nenstone per integrationem ah 
linenda agitur , panter evanefeat integratis inventa , m quid- 
dam conflans inter ejus terminos adhuc fuperfii , lw ipfum tmm 
sub Jrg»o contrario ent inventa itUegrait apponendum , «a? ww 
valor fummp q nefit £ habeatur. 


PROPOSITIO VI. 

Uoi prscedcnt docuit , aliter per infinitas ■ parabolas demon- 
flrare 

i. Intra quadratum AFHO, cujus diameter A H, def- 
criptx fint, eodem latere redo A O, infinitae parabolae va- 
riorum graduum .nempe AEH quadratica , five Apollq- 

nia- 
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mana , A D H cubica , A C H biquadratica , &c. adeo ut 

duda ubivis reda BCDEPG axi parallela, kcante has 

curvas, & rettam AH, ut in figura , fit lemper HO ad 

B P in eadem ratione lpfa- 

A S O A f xum o A , AB, fed H O 

ad BE tn earuodem ra- 
tione duplicaxai&adBC) 
in triplicata, ad BCa,ut«m 
tvAVv. in quadruplicata, atque> 

n^v\ ita deinceps. Pate» ergo, 

reftas HO ,feu G B,& te- 
liquas ejus iate«tepta»BP, 

y i Q. BE, BD„ BC &c. foro 

femper continue propor- 
V\i. v tionaies > quare & u» pt»- 
xima fieri concipiatwc B G 
Vi ' axi A F, ut intercepta BP 
t(' evadat mfinitfc-parva, cum 
' < fit ratio G B ad B P eadem 

rationi BP ad BE, & hujus ad BD, & hujus wA» «d 

B C prima autem ratio fit major qualibet affignabsli 

tx dcf. 4. & comxrftndo , etiam reliqua majores erunt qi^- 
libet affignabili , & idtb quantitatum P B>BE, B D„ BB, 
qualibet refpeau antecedentis eri t,fer Jef. mfinne 

parva, atque inftrioris ad ipfam ordinis: quare inter ma- 
gnitudines abfoluti infiniti parvas datur hac drveifitas or- 
dinis: quod erat &c. „ . , . . 

a. Angulus contingentia BAE efl .nfinitics minor an- 
gulo rc&ilineo BAP, & angulus BAD rurfus infioities 
minor eft angulo BAE, angulus autem B AC mfinnies 
adhuc minor eft angulo BAD, atque ita pcrrb m infinitum, 
eb fubtenfas PB,EB,DB,CB, eadtm ratione majori 
quavis affignabili in infinitum decrefcentes i datur ergo 
& in angulis infinitfe parvis hac ordinis diveifitas: quod 
erat demonftrandum. F * 3’ re * 
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$• Area ipfa rectanguli infiniti parvi ABGF infiniti 
major eft triangulo ABP, & hoc infiniti majus trilineo 
A B E,quod lpfum infiniti majus eft trilineo A B D, & hoc 
infiniti adhuc majus trilineo ABC, atque ita deinceps , 
ob bafes continui proportionales , & ratione majori qua- 
libet data decrefcentesj un- 
de patet in fuperficiebus 
infiniti parvis hxc diverti- 
tas ordinis. 

4. Quod fi ezdem are* 
vertantur circa AB, ut k 
redangulo ABGF cylin- 
drus, k triangulo A B P co- 
nus , k reliquis trihneis fu- 
ti conoidales generentur, 
confiat, ex folidis ita ge- 
nitis , alia alus infinities 
minora, ob limtlem ratio- 
nem, proditura i quare et 
in corporibus infiniti par- 
vis variorum ordinum di- 
verfitas locum habet } quod erat &c. 

COROLL. Ex didis fupra num. 2. habetur , qu6d ficati 
nulla recta linea primum angulum contingenti? BAE di- 
videre poteft, ut oftendit Euclides Ub. 3. prop. 16. fed tan- 
tu arcus circuli , vel parabolz , aut alterius line* arqui- 
curv* j ita poftmodfim angulum B AD nnllus arcus circu- 
11 , vel parabolz quadratrez dividere poteft fed tantum 
arcus parabolz cubicz fibi fimilis ,vei altioris ordinis jan- 
gulum vero B AC nec ipfa quidem parabola cubica divi- 
det, atque ita de aliis in infinitum: neque novit natura lt- 
ai f dodifs. Eques Ifaac Nevvton Frincip. Matb. 

, . 1. ScB. 1. Sebol. pojl lemnt. 1 1. ubi et notat, 

binis quibuslibet ejufmodi angulis alios rurfus inferi pofie 
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medii, inter utrumque, ordinis, ideft infinities tninoses 
uno extremorum, & infinities majores alio.: v. • . , 

I S C H 0 L I 0 N. . . » 


E X hoc vario infinite parvorum ordine , innotuit Pbtlofophis , 
Gravitatem effe vim infirme parvam refpetlu Virtutis cu. 
jushbet aftu moventis corpus quoddam velocitate nota menfnra ; 
fi enim hae Virtus prouciat mobile per dsrecl tonem A 0~, ita ut 
tempore t ferri pcffif ab A ad 0., utique dttJi f emporis particula 
infinite parva dt illud promovebit per portionem /patii iifinite 
parvam AB; fed inter tm Gravitas illud deprimet ufque ad pa- 
rabolam A E H , nimirum per particulam B E infinite minorem 
ipfa BF ,five ipfa ABi quare Vtt Gravitatis infinities minor 
tenfenda erit Virtute di A* proiicientis mobile per AO , fiqutdem 
illi refpondet effetius infimttet minor , qukm huic , dum utraque 
tempore infiniti pqrvo, ut aquabi liter operans, concipi debet , nam 
augmenta velecitdtit , qua tempore .tnfimte parvo (kfihi fuperad- 
dit Gravitas fupra illum tnfimte exiguum velocitatis gradum ., 
quo incipit' deprimere mobile y utpote infinities iifiniti minora, 
velat mbil confideranda funt, donet per tempus finita, &■ notet 
menfurse fati t adoleverint , at jam debeant computari . Idem / 4 - 
quetar in Viribus ( fiqua fint alicnbi ) aliorum generum infiutu 
ties minoribus : nempe fi talss f pectes Gravi tat ts , aut Viscem- 
tripeta conceptatur, qua. corpora acceleret t» duplicata ratione > 
temporis , hac compofita eum eadem Vsrtatt ptojeiliva, in tem- 
poris differentia infiniti' parva dt deprimet .mobile per B D ufque 
ad parabolam cubicam , dum Vis gravitatis depreffiffet per B E 
ufque ad parabola* quadcdtuamffsdeoqite Vis ceUtripeta dtEU ge- 
nens foret adhuc infinities umor Vt gravitatis, propter motum 
B D infinities minorem tpfo B E . Similiter fi Vis centripeta ejut 
rationis fingeretur, qua acceleraret mobile in triplicata tempo- 
rii ratione ,, conflat , qabd bac, momentaneo tempore dt , non nifi 
per BC ad parabolam quadratoquadratscam deprimeret mobile , 
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mule adhuc infiurtiet mmor procedenti probantur . Verum In te de 
infinite fervn j affictae breviter attijriffe : ad infiniti magna . - 
gradum facere convenit , de quibus eadem ferme demouflrabtmus , 
ut nofirum frofofium Sf otiorum Jtlufqaam infinitorum conclu- 
dere liceat . 

ttlofositiovu. 



Q Uautitatrm abfoluri Infinitarum quadam ejufi j 

W- dentt , & quamlibet inter Je rationem effrga a kie m 
habere foffmnt . ' _ *- •' -s sr \ ■ 

t. Sif enim pumo angu- c ‘ , • - < , 

hre 1 patiam BC A , JinKis /ta 

C B , C A aequi in infinitum / 

produitis, per modum m- 
finiti longi ft&cns f inte. 
rieftum . 1« 




Ius BCf ad ipfwn 
in qoavis ratione affignabi- 
h m ad •rpater, infimum* 
quoque fp«iS intercepturi» 

«dis C B, CJ sequi in in- 
fimfnm protradiscum ipfi» 

C A , futurum in eadem ra- — 

♦sone aflignabili m ad » ad angulare fpatimn prius elatum 
BC A : ideoque haec abfolnti infinita fpatia ejufdem inter 
tt ordinis erunt, & quamlibet inter ie sationem babeso 


potrmnt, • - 

s. Sit rurfns ( io figura fiquewri ) parallelograeimBmia- 
fciiti longum BCN F lupe* finita bafi CN, & fiat CM 
sdCNm qualibet ratione affignabiti m ad », ducat ar- 
que ipfis C B , N F parallela ME, critque infiniti lon- 
gum paralie logrammum bafi CM, bneis CB, ME ( «que 
infiniti prodto&is cum ipfa H P) «trrierima , ad prius 


pa- 
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paiallelogrammum B C N F 
in eadem aflignabili ratio- 
ne m ad »,hoc eft fuarum- 
met bafium CM ad CN : 
quod erat&c. 

^Infiniti cylindri ex con- 
verfione parallelogramtno- 
rum BCM E, BCNF cir- 
ca CB, erunt utique in ra- 
tione bafium, qu* duplica- 
ta eft ipfarum CM, CN, 
adeoque in ratione affigna- 
bili mm ad »», quare etiam 
in figuris folidis vera eft i 
propofitio : quod oportue- 
rat demonftrare. 

4. In qualibet ex iis fi- 
garis , qux in. infinitum 
ampliantur, ut patabe- 
1$ ,authyperbolf DAV, 
cwca axem D C , fiat alia 
figura fD*FG priori ana- . 
loga jcujus nempe ordi- 
natae F B , G C ad oedi 
natas prioris A B , V C 
fmtfemper in eadem «a- 
tHne quapiam afligna : 
bili wad »: patet, qubd 
fi atraque cum aae -luo ' ',\o. 7 0* 
in infinitum producai«r,/«Ut ««t iofinitft CDFG adio- 
finitam aream CDA V in ratione ordinatarum « ad n,, 
quae eft ratio affignabilis» ergo idem quod prius. 

$. Sed et folidaab tus genita circa axem infinitum DC 
erunt in ratione Tuarum fedionum circularium five ut 
\ ' qua- 
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quddiata ordinatarum , & ideb in ratione affignabili vm 
ad nn unde in his pariter infinitis corporibus obtinet pro- 
pofitio. 

6. Inter afymptotos MC,CP ^ 

polita Hypeibola Apollomana- T L’’ ! • p. 

D G B , fiat alia huic analoga-. ^ £ 

F E I cujus ordinatz FN , EM £ 

ad ordinatas prioris DN, GM / y' D 

fint in quavis affignabili ratio- f /<$. 

ne m ad », patet infinita utraque I / / 

fpatia N FEIC,N DG BC(ut in / / V • >■; 

Hugemaniscap.8.». u.&inQua- .f. f /*• 

dratuta Circuli peof. 17. offendi, ' B' / 1 

atque infra Eptft. ad D.A.LA. j . / 

lemm. 1 1. demonftrabitur ) fore v . i 

ad invicem in eademmet ratione affignabili ordinatarum m 

ad «tjquod eandem veritatem confirmat. 

7. Imb et quia femper ordinata qmevis M E , quantum» 

vis ipfi CP afyroptoto proxima , eft ad ordinatam MG, 
ut m ad », quidni dicamus , & ipfam afymptoton C I hy- 
perbolae FE ad afyptoton CB alterius hyperbolae paritet 
eandem rationem exterarum ordinatarum m ad « habitu- 
ram ? Ergo et in longitudinibus abfolutfe infinitis locunui 
habere poteft quzvis affignabilis rado.* quod fuerat de- 
monftrandum. ; 

S. Denique et rotunda folida ab hifce fpatiis afymroti- 
cis circa CN converfis genita funt molis abfolutb in finit* 
(‘pGteft emm ex utrovis refecari versds bafim cylindrus 
zqualis cuilibet dato ex toroll. 18. Tarricell. de Solido Hy- 
ferbolico) , & tamen affignabilem inter fe rationem obfer* 
vant mm ad »»,quz eft quadratorum, feu circulorum, qui 
ab ordinatis gemmeum hyperbolarum , ea rotatione , fiunt : 
itaque infinitz magnitudines cujuslibet affignabilis ratio- 
nis funt .capaces ; quod &c . i •. 

•i-- * CO- 
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CGROLL. Patet ex di&is n. 7. infinitas afymptotos hj* 
perbolarum non femper zquales cenlendas tfie, cum imd 
fiat ad invicem, utquzm pari altitudine ad alteram asym- 
ptoton utriufque hyperbolae ordinantur , live ut infcnpta 
ipfarum parallelogramma , vel etiam ut earundem hyper- 
holarum figurz , qua: & redto ,& tranfverfo ipfarum axe con. 
tinentur: quemadmodum & ipfa hyperbohea fpatia funt 
ia eadem ratione di&arUm figurarum, quz fub axibus con- 
tinentur; qua in re , ut in plenfque alus proprietatibus , 
convenire hyperbolas cum ellipsibus, quz pariter funt, ut 
axium figurz , notiflimum eft Geometris, 
rnmsva q molUviciut bt y, ,d * \j 

TROFO SITIO VIII 

0 .1- iav 

Vatiam mero, ex quantitatibus abfolute infinitis , Jimerfi funt 
ardtnts , atque alsa alsit mfimttes majores , aut mineres , tdque 

«mu , i.-.Lv 


fine ullo limite . 

1. St pnm6 Spatium angu. 
lare BCO, lateribus CB, 
CO indefiniti produdhs in- 
ter jedtum : patet, hoc infi- 
nitus maius fore quovis pa- 
rallelogrammo infinitz du- 
taxat longitudinis CB, fed 
fin tz latuudims CM,aut 
C N, videlicet ipfo BCME, 
aut B C N F , nam in pari 
omnium longitudine infini- 
ta C B , funt ad invicem , ut 
latitudines CO, CM,CN, 
quarum prima ad utramli- 
bet pofteriorum habet ra- 
tionem majore qualibet af- 
fignabili. 
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• t. Sicdemde Spatium GN Di P B, hypekbola Apollo- 
mani D I P [ aluve curva asymptotica, qux cum asynr* 
ptoto infinitum fpatium contineat , cujulmodi di Con- 
chots Nicomedea, & aliae alboris gratius Hyperbole, qua 
parte ordinatarum pottilates. majores lunt poteftatibusab- 
fc diarum } cum fua asymptoto Cii infinite produda com- 


'te- vr •:* -nt 

. :F~L' -.- i 



.prehenfum >& fiat, ut mad » , ita_. 


NCadCM, tum agatur M E asy m- 
toto parallela, qux ipfi curva DiP 
alicubi occurret, velut m L[eoqu6d 
curva iemper fiat propior asympto- 
to, & ad intervallum G P perveniat 
minus quolibctdatoi iritei vallo, C M 
vel GE] atque ulterius protejifa , 
_ p fpatium PIE ablolutfr intimtam (ci>- 
jus nempe ordinat* PEperpetubcref- 
cunt, dum longitudini i E io lofmia 
nitum minori applicantur, decrcilnettbus. e cauaeraocia or- 
dinaris asymptotici fpatii G P Onjpceheadcr v eadx fi 
quadrdineo IMDN finito, & bihaeoIME infinito, com- 
mune addatur fpatium CMIP U, fiet area, CND16 ob- 
folute minor parallelogrammo uifii afr longo RGM k:. qua- 
r£ major erit ratio parallelogiamat miinin B C.N katk u*- 
finitum fpatium asyrqproticum C.N JQ tli, quam ad infini- 
tum parallelogrimrnum B C M Iit iicfii auleta ad. boc m. ra- 
tione bafiutn CN, C M , hoc efol* >n> ad ergo B<G.M B 
ad CN DI B rdrionem habet majorem qnaibecadigrtabili: 
m ad m, & ideo- c fi ipfimties majasi aodtnii. Qnod fic io 
$. Quodifi hgj: omina fp&tia cuca CNOconwertautun,- 
mamfertum eft , folidum ab angidatu fpatio B COinfunriea 
majus fore cyhbdro i patallelograramc» BCN;F, & hoc 
rurfus infiuiities. rnajvs folitjo mfiniao», quodCNDiI li pro- 
duceret : quare et in corporibus mfimtifii diyerfi in&nicow 
rnm ordines obfervantur. u- >* i 

J.!* f D 4.]an» 
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4. Jara,ver6 (i per pundum D, jmer asymptotos CN , 
CB tranfeant infirmae hyperbolae, nimirum linearis y fivc 
Apoiloniana D 1 B, quadratica D E H , cubica PHS &c, 
ita ut rationi NC ad GM aequalis fic ratio MI ad NO 1 ) 
ejufdem ver6 duplicata fit ratio - <■: :tii» .. ; 

M b ad N D , & triplicata ra- p ■ — --•y... y 

tio MH ad ND, & fic dem- Ia ' 1 

ceps, patet fore in continua ra- 
tione ipfas N D, M 1 , M E , M H &c. 
ideoque etiam fi pundum M cum 
iinea M 1 F H per lplum tranie- 
unte , continuo accedat , ac tan-J - 



7 » 

dem congruat pundoC,& asym- 
ptoto CBKS, erunt in continus i 
ratione ND ad infinitam CB, ut V 
CB ad infinitam CR., atque ut 
hcc lpfa ad infinitam CS, unde va- v 
rii o dines infinitarum longi t udi. ' -> M slqt 

num nafcemur ,. quarum alix aliis font infiniti» mijore*. 
t. Idem ex infinitis Ha- . B V) m 

ra bolis AEH, AOH, ACH i« -r — — i 

[ de quibus prop. 6 . egimus J 
ultra nodum H cum reda 
A H ( quf diameter eft qua- 
drati ^lis circuonfcripti > 
produdis, ofiendi poteit ; 
duda emm ipfiHO paral- 
lela M L, omnes fecantein w 
N, I, K,L&c utin figura , F ^ j 

erit rationis AO , A M, fi- *> mv .• , 

vcQH, MN, duplicata ra- -q . OJ; 

•tio O H, M 1 , tnphcata va* 1 >iit «v.Ui i' > , - 
r6 OW, MK , quadrupli- :»t<i .‘m. jj!*j id ; . . i 
<ata autem OH, Mi. ,at*t» i.oiq i tn&u 1 »uk.± 

G «■ 
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que ita deinceps (eo qudd ^ 
przfatz axi parallelz fint" 
ex orduie, ut quadrata, cu- 
bi , biquadrata , altioref- 
que poteftatcs abfciflTarum a 
vertice A O , A M , juxta* 
ejufmodi parabolarum na- 
turam ) , quare continui 
proportionales erunt OH, 

MN, MI , MIC, ML&c. 
idque in quacunque diltan- 
tiaduSafuerit MNI/CL, 
a deoque etiamfi datantia 
AM Iit infinita, (i ve infini- 
ti major OA:undi et M N _ 

erit infiniti major O H , & fic MI pariter infiniti mt. 
jor evadet ipfa M H , & M K infinities major MI, & M L 
ipfa M K , atque ita deinceps fine limite.* im6 & fumptis , 
inter binas quaslibet di&axum continui proportionalium.» 
fibi immediatas, medus proportionabbus , aliz intermedig 
parabolz orirentur ,dtverfique ordiaes medii infinitarum^ 
prodirent, inter fupenus reccnfitos. 

6 . Sic oltendi poteft, inter fpatium infinitum angulare, 
& infiniti longum parallelogrammnm finit* latitudinis , me- 
diare fpatium parabolicum circa, futim axem confideratum 
(uti&lpatium ab alia qualibet curva comprchenfum, quf 
circa axem ita fe in infinitum fuis ordinatis expandat , ut 
ejus tamen tangentes quemlibet angulum cum axe contine- 
re poflint ) fiat enim( in figura fequenti ) angulus ECO ad 
angulum BCL in quavis ratione aflignabili m ad n: patet, 

3 u6d, ipfa CO tangente parabolam CK circa axem CB 
efcnptam, ejus curvz alicubi occurret CL* velut in K 
[ 17. i. Come. ] & ulterius protcnfa continebit cura cur- 
va parabolica P2T infiniti produ&a>fpacium infinitum ( quip- 
•«* -• t>* pc 
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pe cujus latitudo femper augetur; 

' PK L;&ide 6 Tpatium angulare BCL, 
quod k parabolico BCP deficit qui- 
dem Tegmento CK finito v Ted illud 
excedit infinito Tpatio LKP, erit uti- 
que majus eodem parabolico Tpatio , 
»mde angulare Tpatium BC O ad il- 
lud parabolicum majorem habebit ra- 
tionem ,qukm ad aliud angulare BCL, 
idelt, ex conftrudioae, majorem habe- 
bit rationem ad illud , qukm fitquz- 
vis alfignabilis rationi ad », quare erit illo infinitfe majus. 
At,qiua reda N K i axi parallela , nedum Tecat parabolam 
CK P in K , Ted et aliam quamlibet, quz circa eundem.* 
axem deTcnberetur , Tedis fingulis ordinatis K M prioris 
ad pundum G in data ratione m ad *, qualis effet CGH, 
fecaret eadem axi parallela alicubi in pundopf 16. r Conte.) 
eidem non amplius occurrens , unde Ipathim infinitum re- 
fultabit 1 FH, finitum verb CFN, atque utrivis addito 
eodem BCGFl,erK majus parabolicum Tpatium BCFH 
parallelogrammo infinito BCNI, & ided parabolicunu* 
aliud Tpatium BCK.P majorem habebit rationem ad pa- 
rallelogrammum BCNI, qukm ad parabolicam aream.* 
BCFH, ad quam tamen rationem habet ordinatarum', 
Tcilicet wad«i unde primum parabolicum Tpatium Tupe. 
rat infinitum illud parallelogrammum , ultra omnem afli- 
gnabiktn rationem , Talieet eit illo infinities majus , ciim 
effet [ ex oftenTis ] angulari Tpatio BCO infinities minus* 
dantur ergo diverli infinitorum ordines, ita ut quzdam^ 
fint aliis infinities majora, aut minora i quod &c. 

COROLL. I. Hinc habetur, infimtnm Parabolicum Tri- 
lineum OCKP, quod abangiriari Tpatio BCO differt pa- 
rabolico Tpatio BCP, ex didis num. 6. infinities minorr, 
ipTimet angulari Tpatio BCO zquale cenTeri poffe [ exeo- 
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roli. i. frof. UL ] dummodo acqufc in infinitum utraque-. 
CO,CB protra&aiotelligaturlad modum fcflonsOCH] 

ii enim re£a N K , quantumvis 
diltante * axi paraJlela definire- 
«ur («lineum Parabolfcuni , jam-, 
ejufdem ordinis dTet' cum para- 
bolica area BCP ( nempe illius 
fubdupluro ) non verd illa infini- 
tus majus j fed tunc longitudo 
w ’»i>. C B foret infimties major latitu- 
^ dinc GN trilinei, quippe ad hanc 

•! inj : eiTet injauone ipfiiis 'C N { qtw 

. T j» thuiym , infiottft fuppooitur ] ad Jatu$<tt- 

,flum propofitac parabolae, «x geocrali natura ipfuis.. D 
COHQLL, 11, Omni» hyper- q « >na 

boh EFG circa «xen» FH an- *. , 

I definite produfta, Ipancro coi* 
tinet infiiMium *)Mfdcnioidinia 
cum fpatio angulati i fu» afytn» 
jtoiis BC * CU contento, und 
illi pemtus aequale, differentia f 

«mm afymptoticorum fpatio- /. 

ruro BCJ?E, UCFG mfimtfc 
^inor eft ( <x num a. ) ipioan- / 
gulari fpatio , md 6 tot gradu a 
bus illo inferior «ft. „ ' 4111-. ■ ■ 

COROiL. 111. Et hi«C fpatiun cujufvis hyperbof* E FG 
circa luum axem EH, infinuies majus cft fpatio parabol* 
ad eundem axem per ipfummet verticem defeript* • il- 
lud tmm ejufdem eft ordinis cum fpatio angulari quod 
dftcniu» eft infinite majus parabolico . 

GQKQLt. iY. Infupcr hinc ratio elucet, cur impoff»- 
bu« fit Hyperbolen Parabol* snfcrjbere ,aut hanc ilhcin- 
*yinlcnfieie/iYC per «undam 4 Uve per diverics vertice?, 

■ ^ ut 
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ut habet Vincentur* Viviam Ub. nJk Mox. 4 r Mi*. prop. 
fer, femper enim hyperbola fuapte natura major eft, qulk® 
parabola , unde nequit dia intra hujus fiaci concludi . 

V 'iju -T fit- fT 1 i • - 

: . i J ROT O S i T 10 JX* .. 

lif! >■! t IT. Ah. - i I £0! , H 1 , 1 V- • 

Ariettttm mtltwit 'Jbfiuitmmt itmn «r nfimitit byftrbolis 

i) uii-f ji . : , ,i ♦ 

1. Efto fpatmin D PR BR, ordina- ^ 
ta D K um afymptoto C N parallela, 1 
& altera afymptoto K B , atque hy- 
petbola pnrna y five Apollo mana DPR 1 
infinite produda comptehenham^trao- ^ 
feat verd per iden^ pandum D intra- 
eafdem alymptotos aha hyperbola- 
D X L Z, cujus ordinatarum D K, X G 
quadrata fint reciproce, ut abfciff^ GG, 

K C i centro C , live utordmatf DiT, e r 
GP adpriortm hypeibolam : eruntque \ , 

( d 11 fla D F afymptoto C B. parallela ) ^ 
ubique in continua ratione D £ [ £eu P 
GS JGX,GP. Secetur 1 jam qunl*- 



CKKWt' 


bet ordinata pofteriori*. hiyperbol* r W ] 
nempe D 1 G, XG ,in pundicO, Vi» 
data quavis, ratione m mA * T per qua putida intelligatur 
tranfire alia 'curva ! 0 ViQ.e®fdem utique generis cumipfa 
D X Z .-eritque fpatitHW ILO VQJf- ad lpfum K D)i Z B i» 
ratione K O ad K D , fnie n adiwr, perconArudionem : Pow 
r6,nbi D X Z pervertent ad intervallum LH aequale ipft 
OK,.(iim debear ordinata. LH ad ordinatam 1 H hyper» 
bolx OVQ_ effc in ratione DK ad OK. , fiveTHad H L, 
erunt in continua ratione T H s LH, IH,&ide6 pun- 
dum 1 cnr etiam ad- priorem hypeaboiara Apollomanam 
L P R ; quare iecabunt fet curva: OVQ,, DPR. in pun- 
f -i 4. dol. 
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flo i, noirimplius libi occurrentes, eo qu6d ratio HI ad 
ad BR fempcr futura elt duplicata rationis Hi ad BQ, 
ut de tplis DXZ, DPR feinpunflo Dfecantibus diceba- 
tur. Et ide6 fpatipm KOV Q_B,ad partes B infiniti pro- 
tenfum , majus erit infinito fpatio K D P R B ( nec enitn_> 
portio OVI PD, qua primum fpatium i poftcriori defi- 
cere videtur , elt m his computanda, quippe undecunque 
finita, adeoque infiniti parva refpeflu diflorum fpatio- 
rum , fed attendi debet excelTus Q_1 R abfoluti infinitus, 
ut in Scbolto lll. demonhrabimus ) unde minor erit ratio 
fpatii KDPRBad KDXZB, quam /COVQB ad idem fpa- 
tium KDXZB, hoc elt qukm fit ratio quzvis affignabi. 
lis,» ad m jided que fpatium ab Apol £ 
loniana hyperbola comprehentum.cit 1 
infiniti parvum refpeflu fpatii ab hy 
p^rbola quadratica definiti , & hoc 
vicillim , refpeflu illius ( licet ablo j^i 
Juti infiniti 1 eft infiniti magnum , & 
ordi nis fuperioris , five juxta dtfin. V II. 
eft Plufquam infinitum ; quod &c. 

2 . Si aliorum giaduum fupenorum 
hypeibolx per idc m punflum D def- 6 
cnbantur, in quibus cubi, vel qua- 
dratoquadrata , aut alie aitiores po- w 
teftates ordinata rfi reciproci refpon- 
deant abfciflis, fimili modo demon- 
Hiabitur, areas hyperbolaruna fupe- Q 
riorum infiniti majores effc areis infe- 
norum , quantumvis jam infinitis, vel plufquam infinitis r 
iupponatur enim DPR Quadratica hyperbola, & DXZ 
cubica , aded ut hujus ordinatarum cubi , illius ver6 qua- 
drata reciproci fint ut abfciffz; fiat autem , proportionali 
fcflione ordinatarum DK,XG pofteriorishyperbolz,alia 
cubica hyperbola O V eritque fpatium KOV Q_B ad 

,1 jri iplum 
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lpfium KDXZ8 jnrationcKO ad KD,puta n ad i»t. Po. 
.rajam, curvi . 0 X 2 perveni £Te ad intervallum LH,quod 
fit ad HT, vel KD, ut quadratum KO ad quadratutruj 
KD, live ut nn ad nmi i decurrat autem hypeibola quadra- 
tica DPR ipfi ordinat* HL in putido 1 ‘.eritque HI qua- 
dratum ad H L quadratum 411 ratione compofira ex qua- 
drato H 1 ad quadratum KI){ fivc ratione cubi H L ad 
cubum KD, ctim utroque ratio fit reciproca abfciffarum 
C/f, CH) & ratione quadrati KDad quadratum HL, 
aut cubi K D ad quadratum HL du£um in altitudinem 
K Di quxduae rationes conflant rationem cubi H L ad qua- 
dra um HL in KD, nempe ratione HL ad ff D, idett « xcoufir . 
quadrati KO ad quadratum K D. Gum itaque H I qua- 
dratum ad quadratum HL fit ut quadratum K O ad qua. 
dratum KD, patet ipfas KD,LH,inO, 8ti ptopOrtiOna- 
iitcr fecari ? adedque punftuml pertineread cubicarnetiam 
hyperbolam O V Q, qu* propterei fecabit ipfa« DPR 
in I, nec illi amplius occurret, eoqubd fetnper fotorum 
fit quadratum BR ad quadratum Hi, at cubus BQ_ad 
cubum HI, ut antea oftenfumcfti quare fpanum KOIQB, 
ad partes B infiniti protenium, maius erit infinito fpatio 
K D P R B , ut fuperiori numero concludebamus , adebque 
major erit ratio K D X L Z B ad fecundum , quim ad pri- 
mum , ad quod tamen elle poteft in quavis aflignabiii ti- 
tione DK ad K O, five m ad n > unde liquet, fpatiUm_> 
K D X Z B infiniti adhuc majus e (Te fpatio K D P R B ab hy- 
perbola quadraticacomprehenfo, licfct piufqu&m infinitum 
hoc ipfura antei deprehenderimus. Quod&c. 

:n: 3. Ef fi quaelibet ipfarum G P, KD poteftates ab expo- 
-nente t indicat* reciproci refpondeant abfciffi* , ordina- 
tifve akcrius hyperbole GX, * D ad poteftatem imitate 
Superiorem elevatis, fetnper hii ipfis ordinatis in V , & O 
1 propoitiona liter fedo ,turva O V Qjbccurrec priori h^- 
qperboiz DPKiai, ubi correljtoad^bit ordinat* polle. 

-1 jJ H rio- 
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tions hyperboi* H L, qu* fit ad K D, ut poteftas e ipfios 
KO ad poteftatem Gmilem ipfius K D, unde renovabitur 
f: mpc r procedens argumentum ; idque ^ 
generatim fic oftendetur.Sit K.D=« 

& hyperbolae DXZ ordinata quievi» 

GX, aut HI* ponatur zzy i, qu* fi > 
propocctonahter fecenturin 0,Vper^ 
curvam QVQ_in ratione m ad ^oc- 
currat hxc curva in 1 alteti hyperbo 
DPK, cujus ordinata qusvis G P 
H I =5 x . » ergo concurfu I fiet £ 

”2. y & % s — r~ > cftque g ad a' 

m * y >j ,j, 

uty ft ad a' u , ergo ~^T ad as y ut 

y' H ad a tU y 8i n’ f =: ntfy'\ 

& rurfus dividendo perjr' <*' , erit 
h’ a er n*' indeque jf ad<* , ut n* . ■ ■ t .■« 

ad m- , .nempe ut poteftas; e-, ipfius KO ad finailem ipfius 
KD poteftatem j Quod &c . ..*• . .r. 

. , CORQLLj I. Hinc eonftat, omnes, hyperbolas altioris 
gradus fupra Apollonianam vcih Plvfqaam — infinitas juxta 
VVallifii appellationem, & doftrinam cenfendas , utpotfc 
infinities majores arcis hyperboficis ordinariis adafympto- 
ton refe&is :■ & qganttimvb»propottiotiali augmento,, aut 
.decremento fmgularuiri ordmatarrin* augeantur ifts , 
minuantur illae, auroquam hyperbokss unius genetis pofle 
cum hyperbolis alterius generis comparari »•:. r ,K i n. 

COROLL. II, Goofequens etiam bine fet,- in Arearum 
dimenfione non fufficere, ut quadam illarum abfoJur£ in- 
finite demonftrcntur, fed amplith requiri., ut often datur 
ad quem infinitorum ordinem aut. gradum pertineant: 
Quod facile eft , obfervando ad quod infiniti aliunde noti 
genus rationem affigpabilcrn. habere poffint . Verbi. gran%» 

1 Spa- 



Digilized by Google 



Infinitorum &c. 59 

Spatiom,^ Conchoide Nicomedea cum afymptoto conten- 
tum , infinitum eft ejufdem generis cum Spatio afympto 
tico hyperbolae Apollonianae,cui comparari poteft exprop. 
vt. mftri libelli de Quadr. Ciet. & Hyperb. Item fpatiutn \ 
Quadratice Dmoftrati ultra quadrantem continuata , & 
ai» ejus afymptoto comprehenfum , ad eandem clafTem_» 
{pedat , et ea ejus comparatione cum hyperbola Apollo- 
niana , quam alibi exhibebimus, conftare poteft. Spatium 
quod curva L.ogarithmica, & reda ad ejus afymptotoru 
parallela interncitur , ejufdem ordinis eft cum parallelo» 


grammo infinite longitudinis, fed infinities minoris, quim 
fit afymptotus Apollonian* hyperbolae. Spatium hyper-' 
boiteum , circa axem ipfinitfc produflum excurrens , ejufdem 


ordinis eft cqm infinito fpatio angulati. Area Curvae, quae 
ab -Infigni Gtometra Hieronymo Sacherio in Neo flatu a hb. ■ 
3. pr. 10. * infinita detnonfhatur , ad afymptotici fpatii 
quod Apollonii hyperbola comple&itur,-,claffem pertinere 
itndadejusdimenlion^referri oftendituf ; atque ita de aliis. 

' , *\1 T • , ‘! it 'i - 1 

1 Fs'6 ti 0 L 10 N I - i 

\\ j 1 : ;!:<u • I ' ■ ' 1 1 » 

O Portet «ut em in horum Spatiorum comparatione /apponere- 
eadem acqufc infiniti in longum protenfa , alias Infinitum 
ordina inferiora aquari poterit Infinito /apertoris ordina ad in - 
finitam longitudinem inferioris gradus, /eu priori infinities mi- 
narem applauso •, Cum emm Spatium afymptotuum bjptrbolu 
Apollbniand fit mfipitim , utique aquiwalet paralMogrammn in- 
/ inptis multitudine infinitis , qua fi ad parem latitudinem com- 
ponantur ,ejfieient isti que porallelogrammum infinite longum , ipfi 
byperboltco /patio aquale j fed bac ipfa infiniti parallelogrammi 
longmdo 'inferior ir ordina \erit , frve nfiinties minor infinita^ 
longitudine Jpatti bpperbolitt : unde ston mirum , qubd boe modo 
Jlmul utraque /patra addqutntbr. i • ' 

. At comparando pdralUlogrammatn aqtie infinite longum, ac fit 

H i bjpcr- 
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byperbolicwu-fpatium , quamlibet exigua fuerit parallelogrammt 
latitudo s femper y ex dantovjbr at issent paralltlogranmtum vefinitict 
majus f patio byperbolito, quod spfi.aiymptoto adi acet ; tdenipKj, 
insclligas de alterum y qua enumrrvtmui ^ fpattoram compara • 
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afymptoton C A fpatsum finitum comprehendunt ‘ r afymptoton tiu 
finite minorem } quiwr fit byperbol.t afymp totus , oh tutent } eo qubd t 
cum fit femper cf taedia inter K D , eg. , erit et tam alympto- 
tas C A byperboU qaadr otica. f D F y qua parte finitam aream 
definit , ad afymptoton C A hy- 
perbole Apolloni an x g DG fia A' 
r at tone minori qualibet data 
qualem habet KD ad prtorav ya 
C A , qux proportione mediat 
inter KD ,& poflremam CAj 
ait i oret que byperhola r juu par- 
te finitam aream adhuc minore 
cum ufymp toto comprehendunt ± 
habebunt , eadem ratione , afym- 
prnnt adhuc nfimUet mine- 
ret ,fire ad inferiorem gra- 
dum infinitatis confijlentes. Si- ...» +.B A ‘ 

militer mCtfimdc , hrCert r-t L tv ~'>.3 iv..*» B ' 

quadranti* t alttf/jhe rr: f. J . Vv > 'jV p i V>. 

njitafywpioticit[fiairamtire!L .,'<j.\*\i:i.i) 
comprehendentibus , obfervBrt eritfii) fmit&afyniptOe lUtgiludMtm 
infinitus minorem effe afymptoto hyperbole Apollomatta. ' i 
COROLL. IV. Hincetiamdicipoteft'.. mo- B v v) - 
dusinvcftigandi ^quando Spauunr«fUoddaift V . f V. 
afymptoticum Aroat^ kream. finitam» com rSi ; 
p cc hendar , q ua rrdo yrrrb i tfi ^vefadhqc'. 
plufquam infinitam , rqlpeftu ordmjmr locu. i, 
hyperbolici inter afyn ptocosi jacentis, in* >n fr 4 ■ 
tercipiat: Si nempe fpatiojA r,fla *-* f* 3 * rei 
ciproca figura Aaar, cujus fcificet ordinata: 
ra contineant cum ordmatisirore&angulum \ 

eidem conflanti quadrato scquale’ j nam fi . >'• 

tangens ab hujus figurz reciprocae quaera- . * i. ■« V 
tur, & ejus generalis exprelio referatur ( ‘ 6 

ad 
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ad verticem A, conflabit certfc, an ibi 11 
tangens AB fiat ordinatx r a paralle- 
la , an vcr6 cum ipfa concurrat, in di- *> 
itantia fii i a ab axe A r , an autem cum 
ipfoaxe A r penitus coincidat i & in primo > 
cafu Spatiu ArooG finitu erit in fecundo 
infinitum: in tertio plufqi&m infinitum. 
Innotefcit autem ratio tangentes ducendi, 
ex didis coroll. i. prop. V. undfc generatim 
liquet, rrciprocaiG figura r& femper f quales 
fore fubtangentes,ad oppofita parte acci- 





levm 


I 


piendas. t jf vu n •. 

,‘/ f SCH0L1QN HI. ' ; ( !, 

! /•/ -««Aa .imi r 1.6* rivlfi 

Nfinitum efie Spatium R I £) , quo fecunda byferbola extrtu 
_ primam exorbitat ^fic oflendcmut. Das bjptrbela, /Ipollonttr 
na jfen libearts l K'R y & quadra- ‘ jT n 

ticO 1 Q t per idem punflum l , r».-,Crr— 
ter eajdem ajymptotot C A , C B v 
fint defert pt a . Ordinetur qualibet w - r. ? 

B R QT • fetans ' /ineat y.th in fi. • 
gura . Ducatur afymptoto C B pa 
ralle/a RG , occurrens in G retia ^ 

1 M , tangenti priorem byperbolanu. X “ r “ 
ad punflum 1 ; & dufla R P, tau- ^ 
gente ejufdem ad. punflum i R ( qus B 
produfla alteram tangentem ferit 
in V ) acceptoque in eadem prima 
byp crbola quamwn proximo punflo r, 
per illud agantur coordinatn paral- 
lela brq, rSgi ac junfla C T fe -■ 
car, te.pt miam byptr holam in K:, tom- 
pleantur parallelogramma COK X , j 
C B R L , A I H t-^Jam .propter ei 1,^ d.sn-.v « {. ; 

five 



. ligu inn^qf; 

muatntinitnm r.t 
mp i rri i.i? 

»{?. cwtuil au *r:*t ’SJ 


bfi 


Digitized by Google 


Jhfinitoruhi &c. §3 

finse CH ad C B , ut B R , yPw H E ad C A vel B F, «v> 
rallelogrammum CHE L Jtmle ipfi C BT A, adtoque cirta eah~ 
dem diametrum CT confidet > quare & CT erit diameter hy- 
perbole RK I, ut poti bifecans fubtenfam R I , qua altera dia- 
meter efl parallelogrammi E RT /, quare eadem CT per tm- 
gentium occurjum V tranfibit : ex 29 . *. Conie. Pr ster ei cum fit 
AC,five BT,afKX,*t BC adCXJwe ut KX ad BR,eru*t 
BT , X1C BR in continua ratione , & BT vel HI ad tertiam 
B R , ut quadratum prima H l ad quadratum media X K ; 
fed ex natura hyperbole fecunda , ut HI ad R B, ita & qua- 
dratum HI ad quadratum B £),, ergo X K aquatur EQ, & jun- 
Oa QKO erit afymptoto parallela i-Ciimfit au temGF (qua 'ipfi 
R £) parallela ducitur ex punble G / &k tangente RV in pun&o 
P limitatur: nec enim femper coincidet GF eum ordinata KX , 
ut boc loto Sculptor exprtjfit ] miner fektper iffa RQ t met i tute 
intervallum parallelarum R G , 2.K.* confequens eft y ut major 
fit ratio RQad RG, qukm G F ad eandem- R G, vel ( ob fi. 
militudinem triangulorum F G R f R-BP J. quim R>B* ad B' 1 F, 
aut R S ad S r } iieoque majuf erit reflaugelum Q tb i*. 
S r (nempe dementare (patiunt QqtRJ re&angulo G R in RB 
( nempe fpaho RtgG)i quare & totum \bttineuri>Qjl'R ma- 
ius erit triti neo R IMPsquoS crtm-fit infinitum [>V«t ibfimtatdte 
afymptotici fpatii prima hyperbole j patet i fortiori infinttuin 
fore & bthneum Ql R ; Quod erat demonfirandum- ; s 

, *!'• Iu .0 i l.v i:'; p; ,bt» 
P R 0 P 0 S - > i ' « 

’'^v ;«! ;.\’I o ivi», : -J f \ u : b ust 

Patiam Ixfinittdn idtmfue' influit ia minus Asymptotice 

u 'Spatio Apollonlana Hyperbole , ) ueperire-t >• ' 

Ne quis fufpicetur , Ipatium afymptoticum hyperbolx 
ApflJionian* minimum- efle omnium infinitorum fpatio- 
rum ,’quta nullam ha&entis aream novimus infinitam , qux 
aut ejufdem , Aut fuperions gratius’ noh fit ad pr^didum 
fpatium ; libet hoc loco aream defctib«ejablblut& quidem 
* infi- 
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infinitam , fed iofmitics minorem dido afymptotico fpa- 
tio Apollooiano : ex quo facile em limiles areas adhuc 
infiniti s minores excogitare , & aflertam varietatem or- 
dinis Infinitorum finettUoUmu ( ut froy.VUL. prjduumus) 
admittendam oftendere . t \ 1 • . i :, 5 • 

Inter afymptotos C I , 


;a I E* ad.axem_j XlVtti/-' ('• l ' ' f • ’ 

parallela potita - u X 

ad axem 1 H pa- Q.>v ■ A' 


CV defcriptafit hyperbo 
Ja Apollonia na QjAaT, 
abfeindes primam ordina- 
tam Q4 ^qualem lCi& 1 ' 
fubtangenteCl agatur Lo- o 
garithmica i E<r ad.axem_j 
CP, cui 

f 1 H , fiat ad axem l a pa- 
rabola J Gg y cuji» lati» 
aedum fit duplum ipfius 
CI,& peoduttis ejus ot- 
dinatisGH,gA.logamb- J j) )p 
■niCf occurrentibus in E, 

#, ejufque ani m M y m^ , 
agamur ad axem paralie- | 

Jf EDA, tda ; tum ut re- 
Aangutum uMEmHO 
ad quadratum Ci , ita fit 
eadem CI vel IQ_adDF, 
ac per omnia pun&a F ,/ 


.T 


vri V, 

:sx . 


'jk 


5\ 


ini 

1 1> It t< tiu. ii 


> r i >ta i ' c i"» 




XlC i t • 



ICR1 

fic determinata tranfeat curva OF/S.Dico fpatium binis 


alytnptotis parallelis IO, CS, curva OF/S, & reda CI 
comprehenfum , ; 


abiolwtfe quidem eflfe infinitum, fed infi- 
juties minus fpatio byperbolico CI QAnT. 

Fa&a.enun DB aquali HG, itemque <il> aequali i/, a t- 
<j»e ita feroper, oriatur hinc aha curva 1B4X; fintque-. 
jAPBDfcH KfyfifkJtig infinite proximje: erit ipfaium 
fiD >id differenta 1K, ex conftrudione, aqualis differen- 
ti* 
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tiar correfpo ridentium HG, bg; eiitque BR, ad R6, 
ut BR ad hg, nempe in ratione comporta ex BR, feu 
Di differentia ordinatarum Logarithmtcx, ad H£,five M w 
differentiam axis ejufdem, & ex M «*, feu GL diffitren tu 
axis parabo!* ad Lg differentiam ordinatarum ejus > eft 
autem «r cvnti. 2. fraf. V. prima ratio «qualis rationi or- 
dinat* M E ad fubtangentem M P vel C I , & ratio altera 
zqualis rationi fubtangentis parabef* , feo dopjar I H,ad 
HG, vel duplz HG ad latus re&um , aut fimplkis HG, 
ad CI femiffem lateris reili; ergo B R ad R A eft in rabo- 
ne compotita ex ME ad CI,& HG ad CI, fcilicee ut 
re&angulum ex M E in HG ad quadratum CI, hoc eft, 
ex conftru&ione, ut CI, vel I Q_ad DFs quare extrema- 
rum re&angulum ex F D in B R ( quod eft idem com fpa- 
tiolo infinit* parvo F Di/, pr etrott. 3. «quebe- 

tur re&angulo mediarum 1Q ve) CI in K A* quod 
ubique perpetud obtineat , manifeftum eft, totum fpumin» 
S/FOIC, ex omnibus areolis ckmentaribus PDW/ ag. 
gregatum, zquari recta n gulo ex IQ_vel CI io »otam_> 
afymptoton CX, quz omnibus differentiis R b ordinata- 
rum zqualis eti : adeoque cum CXfit infinita , utpotfc zqua- 
lis ordinatz paraboi* ad infinitam diftantiam 4 vertice., , 
patet, fpatium illud S/FOIC re&angulo infinito «quale., 
probari, & tic effe abfoluk infinitum; fed hyperbolicom 
fpatium CIQ_A«T zquatur re&anguloex eadem IQ_,vel 
CI in totum axem infinitum CP Logarithmica f nam,#* 
caf. 6. Hugcntanorum n. 6. fub tangens CI eft ad quamli- 
bet DE parallelam axi Logiftic;,vel dicas CI quadratum 
ad CI in DE, ut parallelogrammum hyperbolj infcriptft 
C DA, quod aquatur quadrato CI, propter Q_I «qualem 
CI, ad fpatium hyperbolicum A Q.1D, quod exinde aqua- 
bitur in hoc cafu re&angulo ex CI in DB, adeoque to- 
tum fpatium afympcoticum fiet «quale re&angulo ex C I 
in totum axem CP) erit ergo fpatium CI Q_A T ad fpa- 
. 1 tiurn 
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tiutn SFOIC, ut infinitus axis Logaruhmicx, vel para- 
boIx,ad infinitam ejus ordinatam, iive uthxc ipfa infini- 
ta parabolx ordinata ad fuum latus redtum ; adeoque in 
ratione majori, qukm qux libet aflignabilis, quar^ inventura 
eft fpatium abfolutd infinitum, led idem mfinities minus 
afymptotico fpatio hyperboix Apoiiomanx . Lipod erat &C. 

COROLL. 1. Hinc obi- 
ter patet, curvx 1 B£ fub- 
tan gentem K. O effe ad or- 
dinatam O B , ut redlan- 
gulum ME in HG, fivo 
N C D B , ad quadratum 
C I : in hac enim rationo 
vidimus effe differentias 
BR, Ri , qux funt fub- 
tangenti, & ordinatx pro- 
portionales ex fupradidtis. 

COROLL II. Unde etia 
extenfa tangente K B ad 
afymptoton in V, erit pa- 
litar BN ad N V ( feu fum.* 
pta communi altitudine^ 

NC, rcdiangulum NCDB 
ad rc&anguluro CNV)ut 
redlangu'um NCDB ad 

3 uadr itum C1 ; quare qua- 
ratum CI aquabitur CN V 
re&angulo, & fubtangens N V xquatuc conflanti quadra- 
to CI, divifo per ablciffam N C , ideft reciproca eft ab- 
fciffx N C , aut dicas «qualis ordinatx in pun&o N ad 
hypeibolam TAQ, ufque dum illi occurrat, continua- 
tam , quippe qux pariter ejuCdem NC eft reciproca. 

COROLL. III. Si quis ex punfto B duceret curvx I B b 
perpendicularem, foret fubnormalis, poli ordinatam BD 

>a 
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iftipfa DC produ&a ab hac perpendiculari refe&a,*qua. 
lis ordinati DA hyperbolx: etenim eft V N ad N B, ut 
BD ad DK, vel ut przdidta fubnormalis ad ordinatam 
BDfeu CN, adeoque re&angulum extremarum VNC 
I hoc eft , per ' pr acciens corollar. quadratum CIQ,, vel re- 
ftangulum CDA,ob hyperbolam ) xquatUr redangule 
inediarum NB, vel CD in fubnormalem , quare eadem.) 
fubnormalis zquatur A D ordinati ad hyperbolam . 

GOROLL. IV. Unde ampliis oftendi potcft,fpatiuntj» 
hyperbolicum AQJD iquari dimidio quadrati ex ordi- 
nata B D : pofita enim C D == x , D B = y, & difta fubnor- 
maH=3^ierit p ad y, ut dy ad dx ( nempe ut R b ad R B ) 
quare pdx [ live , ob p rs A D, fpatium A D da] vzydy zz 
dimidio deferentialis rydy, qui exScbol. prop. V. eit diffe- 
rentia quadrati yy i & ideo, integrando, totum fpatium 
AQID iquatur dimidio quadrati BD. Quod& hmcex- 
peditiis patet, quia ex oftenlis in demonftratione hujuf- 
met propofitionts , fpatium hyperbolicum AQID iqua- 
tur re&angulo ex CI in DE, vel I H , quadratum autem 
BD, vel HG,ex natura paraboli, iquatur re&anguloex 
eadem IH in duplam CI,quz eft latus re&um , ergo idem 
fpatium hyperbolicum A Q_I D eft dimidium quadrati 
H G , vel BD. 

seno L ION 

M JnifeJlum ejt , curvam IBb ejte Logaritbmicam quadra - 
ticam , tx tarum gt utre , quas Hugenianorum cap. r. 
n. 4 . indicavi, de quibus & *£**&*"* traclatum , genesi h no- 
bis perbum auster accepta., confer sffit injignis Geometra Lau. 
rentius Lorcnzini , quem utinam cum aliis traSatibas , res 
geometrscas accuratiffime , & profundtjjime illujlr antibus , ty- 
pis aliquando committeret ! Enimuero patet , qubd cum in prima 
Logaritbmica l Et Jit r at so I C , ME ad r at tonem /C,me, nf 
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C M ad Cm , *ur/ /f/ 41/ 

i h : cujus rationis fubdupl e- 
cata cfi ratio tpjarum HG , 
hg/fea B 0,bd, potat fu- 
re BD ad b d, five NC ad 
nC,(« Jubduplsc at arat tone * 
tjaSy quam habet ratio dua- 
rum C l , N -S rationem 
duarum CI t nbj aut illam 
rationem ad hancejfe % ut qua- 
dratum dtftautia C N ad qua- 
dratum d fiant ta Cn. Smu- 
///ct , yZ loco parabola qua- 
drat tca I G % pofita fusjfat 
alterius ait toris ordinis para- 
bola , cjt ordinatarum 

ii C translatione in J) £* 
orta foijfetaluorss adhuc or- 
dines Itgaritbmiea , ejufque* 
tangens t & aha fu nil tones fi 
ntk irrwjhgattenc detege- 


rentur . 


PROPOSITIO X/. 

Q Uadratica hyperbola cum Apolloni ana fpecialior comparatio , 
««/ e/«x alti orem infinitatum iemonfirandam . 

Sit inter afymp totos RCA [ut in figura fequenti ] per 
angulum P quadrati RP AC dofcripra hyperbola Apollo- 
niuna PK V, & hyperbola quadratica. PQY, in qua fit 
SQ_ad RP,ut quadratura RC ad quadratum CS, vel ut 
quadratum S K. ad qnadtatum-R P , adeoque tres S Q, S K, 
R P fint perpetub proportionales; deferipu fit etum ad 
axem ACT Lqgiftica RRG, ad partes G dccrefcens, ou- 


l 
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jus fubtanges TD 
equeturCR: tt€q. 
fafta CH «qua- 
li CR, ponatur 
HNL continua- 
tio cjufdem Logi- 
fticz, que ex R 
ad partes AP ex- 
porrigi debebat, 
adeafdera partes 
afymptoti CT re- 
flexa , & «5 ver- 
sCks in infinitum fe 
expandens. Icaq. 
ob xqnalem , >imb eandem axis portionem CD, ordinatis 
iD ,CR,& CH, DN interceptam , erit femper D B ad 
CR , ut CR vei CH ad DN, fed etiam ut DB vel CS 
ad CR, ita in hyperbola Apolloniana R Pf vel CR aut 
CH) ad SK, ergo DN aequatur ifemper correfpondenci 
ordinat* hypcrbolicf SK: iaftaque ndbsf infiniti pro- 
xima priori » cii m fit SQ„ad SK, ut SK ad RP., -velut 
AC ad CS , vel ut TD ad DB, vei ut B 6, aut Di, ad 6.$ 
vel rS, erit re&angulum excremarum QSr «quale reftan* 
gulo mediarum , icil icet S K ,vel NDiin Di, & fic feno- 
per, unde fpatium hyperbolz quadratK* SRPQ 
roll. j. frof.V squale ofiendetur correfpondenti fpatioLo- 
giftico iNHCDi fed exoftenfis 7« demoaftrattoue frop prs- 
eed. & in ovoll. j. frof. IX. Spauum bypetfcolicum SR PR 
xquatur re&angulo ex CR in loganthnnura CS , fcilicet 
in B S , hoc cft , du&a H MI afymptoto parallela , xqua- 
tur .reftangulo correfpondenti CHMD, ergo fpatia SRPQ,, 

5 R P K funt femper ad invicem , ut NHCD, MHCDi 

6 ubi punftum S cadit in C , erit totum fpatium hyper- 
bolae quadraticxCR PQ.Y .adfpatiQ ApolIonianxCRPKV, 

. ut 
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ut logi (licum fpa- 
tium T C H N L 
in infinitam am- 
plitudini TLin 
finit* longitudi- 
ni CT r<r inci- 
dentem diffuluca, 
ad rtdar.gulunu 
infinit. long .<n_j 
TCHlj fi d illud 
eft infirsuies ma- 
jus hoc, nam ex 
ljdo focari pofsut 
quot quis volue- 
rit zqualia redangula infiniti longa TCH I, IMZE,&c. 
ergo & Spatium hyperbolz quadraticx CRPQY eft ir.fi- 
nities majus fpatio Apollonian* hyperboi* abfolutl infi- 
nito CRPK V, adeoque jure potuit & VValhfio Flujqnam 
infinitum nuncupari . Quod erat &c. 

COROLL I Cdm ex noflrit Hugcnianis cap. 3. n. 6 . Spa- 
tia Logiftica xqul alta NDCH,BDCR fint ad invicem, 
ut hoirolog* ordinat* CH, BD, five ut redangulum_» 
CHMDad redangulum C D B S , & permutando fpatiiim 
NDCH ad CHMD, hoc eft , juxta hanc propofitionem , 
fpatium SRPQadSRPK, erit, ut fpatium logifticum_> 
BDCR ad infer iptum redangulum CDBS. 

COROLL II. Extenfa tangente TB ufque ad CR in X, 
quoniam ex didis Hugentanor cap. 7. *. 1. & cap. 10. n. 2 . 
redangulum CDBS xquaturredangulolubtangentis DT, 
vel CR in SX, & fpatium BDCR ex tbtdem ditiis cap. 4, 
n. 3. & cap. 8. n. 14. xquatur redangulo ejufdem fubtan- 
gentis in S R,erit itaque fpatium SRPQ.ad fpatium_> 
SRPJT utSXad SR. 

. COROLL. III. Unde rutfus liquet, integrum fpatium_> 

hy- 
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hyperbolx quadraticx CRPQY effe infinities majus fpa- 
tio Apollonianx CRPKV , adeoque plufquam infinitum* 
cenfendum ; etenim ubi S cadit in C; tum re&angulura_» 
CDRS evauefcit, aut faltem fit infiniti minus- fpatio in- 
tegra; logifticx TCRBG, feu quadrato fubtaogentis CR: 
tum ipfaSX evadit infiniti parva refpe&u SR,quxtuncfic 
CR> undfc fpatifi hyperbol$ Apollonii CRPKV, evadat infini- 
ties minus Ipatio hyperbolae quadraticx CRPQY necefle eft. 

COROLL. IV. Rudus, quta fpatium SRPQ_ad SRPR 
oftenfum eft cfle , ut N DC H ad MDCH; eft autem.» 
NDCH xquale re&angulo ex fubtangente logjfticg CH 
in M N , erit primum Ipatium ad fecundum , ut N M ad 
MHj fed N Ni ad M H poteft rationem habere majoremj 
qualibet affignabrli, fi concipiatur accedere magis, ac ma- 
gis punftum S ad centrum C, adeoque ab eodem C magis 
ac magis recedere ordinata logifticx O N , nam M N ultra 
tangentem HZ, qux ad angulum femire&um ZHM, fisx 
HAC inclinatur, in imsnenlum exferefeit, unde ratio N M 
ad MZ, vel MH.,femper fit major, prout (jun&a NH*) 
fit femper fine limite major ratio HC ad Ca* ergo N M 
evadit infimties major, quim MR, ubi pun&um S cunu 
pun&o C convenerit, & ideo fpatium CRPQY erit tunc 
infinities majus ipfo CR P K V , ac proinde plujquam mfint !» 
tum hac etiam ratione colligitut. 

scnoLiou. 

F X ofienfisin hac. propofitione ,quod DN t ordi»atafigura HML, 
fit fi tnper aqualis correfpondent tSK > ordinata hypcrbola FKV y 
colligitur expeditus modus generalis deferihendi data cuilibet figu* 
ra RBG fuam Reciprocam HNL: de/cripta enim hypcrbola ApoU 
lom ana PKV, quia jemper rcftangulumCBK aquatur tpfiCRP .fit Y 
ut fi ad puncla D, C animentur ipfg DN>CH aquales refptBiw tpfis 
SK . RP , utique etiam reBangula N.DB ,HCR aquentur , adeoque 
figura HN.L eoadat Reciproca tpfiut RBG. PRO. 
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PROPOSITIO XII. 

I Dtm alifer rarfmt, ai ehandantiorrm /dentiam , dtmenflrart . 

Ii fetem pofttis, ducatur C K , conveniens cum RP pro- 
du&a in 3, & jungatur 3 Q_occurrens afymptoto CA ku 

4 $ entque R 5 ad S K , 
ut RC ad CS, ut S A ad 
RP, vel nt SQadS/f; 



** a J r 

SQ, unde 3Q4 erit afym- 
ptoto RSC paraUtla ,cui 
per K xquidiftans pariter 
fiat 7X85 Jam veib ex 
demonftratis taf. S. U»gt- 
m onerum ,«r. 1 1. Spatium.} 
infiniti longum , ab hyperbola quadratica PQ_ad partes 
afymptoti S R versOs X infiniti prodnda comprchenfum , eft 
finit* quantitatis , & femper xquatur iafcripto reflanguk) 
eidem ordinat* adiacenti , nempe RSQPX aquator CSQ4, 
& folum RPX eqnaror CRPA,vel huiczqoaH CSK 8; 
jdeoque utriufque differentia , nempe fpatium SRPQ_*qua- 
tnr refiduo 84QK , vel zqoah complemento S K-7 R , 
quod eidem latitudini SR adiacet cum fpatio SRPQ_, fed 
longitudinem habet aequalem applicat* correfpondenti 
SK hyperbolae Apollonianr, atque ita femperj ergo ubi 
congruerit SK afymptoto CA , fiet integrum fpatiunu 
CRPQY aequale reftangulo ex CR in alyraptoton hy- 
perbolj Apollonii CAVj*ted hoc redangulum,«r pr»p. VIII. 
rt. a. eft infinities majus fpatio asymptotico hyperbol* 
Apollonii , ergo fpatium CRPQY quadratice hyperbolj 
eft infinities majus dido fpatio Apollonianf nypcrbola, 
unde k CL VValiifio jure Plafquam Infinitum dici potuit . 
Quod «rat &c 

CO- 
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COROLL. I. Ex quo fpatium SR PQ oftenfum Gtxq ia- 
)e rcdangulo S X 7 R , ablato communi S R P E R,ent KEQ_ 
ss ipfi It EP, & appofito communi 7 EQ3 , fiet PEQ.3 
squale K 7 $Q_. 

COROLL. H. Unde & (patiam SRPQ_ad PEQjerir, 
wt # KQ4 ad 7 JCQ 3 , nempe ut CS ad SR , & compo- 
nendo, RSQ 3 ad P EQg erit, at CR ad RS,ac peteon- 
verfionem ratronu,RSQ 3 ad SRPQ, ut CR ad CS. 

COROLL. III. Quia ver£> fpatium SKPR = rsdanguloex 
CR m logantmum CS ( nude fig. pag. 70. > n^tnpe in SB 
«r onroll. 3, frop. /X. erit SKPK ad SQPR m ratione., 
compotita ex CR, vel RP,ad SK,&ex logarithmo CS, 
nempe SB,ad SR, idcit m compotita ratione ex SC ad 
€R,&SBadSR, hoc «ft ut ie£tangulum Logifiicx to- 
fcriptum CSBD ad re&angulum ex CR in RS , fi ve ad 
Logiftictun fpatium CDBR: quod confoaat jam «ttenfis 
torali. ». prop. pncid. unde tutius eadem inferri potiant, 
■ux deinceps in fequentibus corolla rus demoiuiraca funt 
de ait sati Infimi att hujus (patii- 

SCHOLION. 

H Alienas multipliciter probavimus diwfitatem ordinis In- 
finitarum g Varignonso controvtr/am , sdque iis argumen- 
tis, quibus Jnbefic pofft ballsttinatsonem , de /umenda txpreffime 
/pastorum ejajmods ad contrarias partes, ornntnh non Video, bac 
emmuere exceptione Vir graviffimas a/aseft adversas Wall finm, 
fctUcet ip/umnon ob/ervafie , negativam valerem arearum byper - 
Mearam Juptnernm ApUloniang , non indicare aluorem infini- 
tatem ip/arnm, /ei contrariam dumtaxat pofittonem , adeant fi- 
tiitam quidem quantitatem exprimat, /ed ad oppofitas partes ttc- 
aipiendam : quod tp/am antea monuerat Georgius CheynfUS 
Collega nofitr,lebro Londini tmprejfo 1703 De Methodo Flu- 
xionum inverfa , pag. 66. bis verbis : Quodfi quadraturae eit» 

R p«f- 
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preffio affirmativa fuerit ,area adjacet tara abfciflae, quitn 
ordinat*; fin negativa fuerit, cadit ad partes contrarias, 
& adjacet abfciff* ultra ordinatam produ&x ; ubi etiam- 
ftatim fubdit exemplum infinitarum hypcrbolarum. Quam fani 
legem nor minime improbamus , & falsem in hyperbolarum cafu 
( ex accidentine , an fuapte generali natura , hic non inquiro , 
fed vide dicenda infra in Epift. fubjunfta poft Lemm. 1 1. ) 
obtinere fatemur : quemadmodum (st idem , independenter k Cbey- 
nsi libello tpfis nondum vifo , animadvertendam cenfebant anno 
1704 DoBtjJtmi Vtri , quos Bonomo conveneram , (S“ qutbufcum 
de bac Infinitorum materia , de que natura negativarum quanti - 
tatum in Marfiltano Mufao differebam , videlicet Euftachius 
Manfredi Matbefeot Profefi. celeberrimus , (st Vittorius Stan- 
chari , quem Geometria , Analjtica , Phyfica , & Aflronomteu 
fibi nunc [ heu nimis immatura ! ] mortts invidia proreptum do- 
lent ; neque tamen magnitudinum plufqukm infinitarum exigen- 
tiam negabat ullus ipforum , fed varios infiniti gradus exprime/i- 
dos potius arbitrabatur Stancbarius per rationem aa ad o , aut 
a» ad o, vel a* ad o &c. ( feu per duplicatam , triplicatam, 
quadruplicatam &c. rationis fimpheiter infinito i ad o) quam 
per rationem fofittvi ad negativum, a ad — 1, vel a ad — 1 ;ne 
que enim fignum negativum reddere quantitates nibilo minores , 
ut multis ratiociniis confirmabat , fed ad partrm oppofitam dum- 
taxat retrocedentes: quare (st exprefftonem negativam byp:rbo 
larum plufquam infinitarum , vcrtficari fatis , accipiendo tpfarum 
aream ad plagam oppofitam , ubt valor tpfarum finitus eS . Ex- 
tant adhuc apud me dochffimi Juvenis epiffola , quas pofl meum 
in Ethruriam reditum , 13 Junii , 10 , & 14 Julii didi anni 
1 704 , bis de rebus tranfemfit , ut fententtam fuam clarius ex- 
poneret . Sed, bac dotlnna admtfia, non ideb concefferim V ar ignes- 
mo , nut Plufquam infinitum contradiflionem invaluere , cimi 
aliunde, quam per quantitatum nibilo minorum exprcfjianem pro- 
bari poffit , aut in affertione byperbolarum plufquam infinitarum 
bolluciuot.va propterek fuiffe VValhfium , quod non animadver- 
terit , 
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terit , negativas quantitates , aream contraria fofitione accipien- 
dam jigntfiiarc'. nam in Algebra fua cap. 66, & 67 exprejs: 
hanc dodrtnam ipfemet VVallifius firmaverat , & dijertis verbi t 
Volum. i. Op. Math. pag. 1&6. dixerat: Impoftibile eft, quan- 
titatem ullam negatiVam effe, impoftibile eft enim, ut uila 
magnitudo fit minus qukm nihil , aut ullus numerus pau- 
cior qukm o. Nec tamen eft ea fuppofitio aut inutilis, aut 
abfurda, mod6 redld intelhgatur. Quamvis enim quoad 
puram notationen>algebricam, innuere videatur nota 1— • 
magnitudinem r -qux minor fit, quam mini; cum tameru 
phyficam fubit confiderationem , magnitudinem non mi- 
nOs realem denotat, quim ipfum fi Sed fenfii fuppofitio- 
ni contrario interpretandam. Verbi gratia fiquts promo- 
veri fuppbnatur 5 paftibus; atque tum retrocedere paffi- 
bus 2; atqufrrum interroget quifpiam , quantb promotior 
fit faftus?Dicetiir 3 paffibus promotior, propter j — a~ 35 
fi autem, poftquam proceiferat 5 paftibus, retrocedat paftibus 

5 j atque tum interriget quis, quantb fit promotior? ref- 
pondebitur — 3 p a Ilibus [ propter j — 8 ss — 3 ) hoc eft 
tribus paftibus miniis bromotus &c. Quod & altis exempla 
geometrica deinceps cftttjdtt j isaque non infici atnr VValhJius } 
negativas quantitates oppofitum fitum refpicere , quoties datam 
tabent pofitionem , at Qualibet pbjfita , & geometrica magnitu- 
dines habens : at fi de numera pure abftraBis fermo fit , qui d fi- 
tu non pendtnt , quomodo eos Algebra verfat : boc modo , inquam , 
tur minores ntbilo dici non debeant numeri negativi , cum resul- 
tent ex majorum jubtrailtone d minoribus ? Si 4 e x 7 fubtrabo , 
video relinqui i$ifi 4 ex 4 aufero , relinqui o,feu merum ni- 
hil s fi 4 ex > auferam , an non minus qadm ntbil fupererit ? an 
contendam fuperejfe idem , quod fupercfl ablatis 4 ex 7 ? boe ter- 
te dicendum foret , fi — > 3 , quod eft refiduum fubtrachona 4 ex 
I , pefitive accipi deberet pro tribus unitatibus majoribus nihilo , 
fed inverfum fitum [ quem vero fitum in bis abftraBis d materia y 

6 i loto mibs fingam ? ] fervant ibus . Quidquid id eft , indubium 

K 1 fal - 
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falcem d Wall i fit , & i prsjlantijfimis GeomeCrit admiffum , al- 
ti orem Infinitatis Ordinem , bac ana V artgnonti exceptione ( ta- 
metfi undecunque folida ] non infringi , mamfeftum eft , quippe^ 
argumentis tali exceptioni minime obnoxiis , & ab cjufmodt tri- 
carum , circa negativa quantitatis naturam fuccrefcentium , con. 
trmerfia non pendent ibus ^ejufmodt causa backenus multipliciter pro- 
pugnatam , & abunde confirmatam hic dedimus . Tanta e*i- 
muerb femper apud me fuit Cl. V angnonn auiioritas , ut neque * 
uni dumtaxat ratiuncula fidens ab ejus fententta dtfteffertm , 
nec nifi poflquam , tn omnem partem boc argumento verfato , fi. 
bimet ubique conflans altions Infinitatis tefirmontum inde mul- 
tiplicitir. exprimere potui , VV alhfiaua doCirtna manus dederim , 
nec pratermifenm a primis ufquc initiis fuis magni bujus nyfie- 
rii rationem ex ordine deducere > & cum Vir. Cl. cui per ajltvas 
ferias bunc Trattatum legendum obtuleram , anceps adhuc antmi 
( quod nonnulla y qua ex noflro Hugeusatiorum Theorematum tra- 
flatu , abtfe mn ante perle&o y pendebant y fibt obfcurtera *i itfet, 
fuiffent ) fententiam fufpcnderet ; prolixa, bptftola-, in> qua. CX- 
preffam Lemmatum omnium huc. pertinentium dcmouihrat tonem , 
aliunde quam ab elementis planis , & contcts non pendentem y pro- 
pofui , & controverfa byperbolica fpatta PJuiquam infinita w- 
re cenfenda efie inde rurjus conclnfi , illum denique ad aff cu- 
jum mirabilis bujus meritatis adagt atque omnem, 
deinde ipfi fcrupulum , unam vel alteram difficul- 
tatem mtbi obieclam expediens •, penitus 
ademi. Itaque banc ipfam Eftfloiam t 

Ledorum meorum ufui pariter • , 

profuturam , b/c adneQcre ' 

placuit y opportunam 
baic Tradat u i 
coronide*,! 
bac 

Appendice im • 
pofitu- 

rus. EPU 
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• . . v , '4 ^ . r 

H r Editum «ibi i» Patriam pto(peruaa gratulor. Vir 
| Illuftriffitnc , teque acriori ,qu*m «*tea , Audio 
i Geometricarum , ac Mechanicaran» rerum con- 
templationi animum irapendereniecrevifle, lxtus accepi . 
Interim ver6 obfcurlorem tibi accidifie non paucis in lo- 
cis Tra&atum noftrum, De Infinitos Infinitnam, atque Ufi* 
niteparvorum Ordinibus , quem fuperioafeus xfij*U« feriis ti- 
bi legendum obtuli, mirari defino,poftquira r«ulifti,Hu- 
geniaoa' «oftra , ex quibus- multae harum demanftrationum 
pendent , i te minimi: ha$etuu>iuifirperlefta4 Ne tamen 
tmmo defpondcas. * vb hufws enim.admirabjtis Ventatis 
fucem, qaara tanroperk «fet roanifeftari defideras;,. me fa- 
cem preferente r ftatim admitti potens, ubi nonnullis Lem- 
matibus id omne fupplevero,. quod noftr* demonftratio- 
nis prosfrefsus aliuadt perfpeaum fupponit i fit ergo. 

LEMMA L Ex puniti s quibuslibet &K ^ , Q 4 ? t 

HyperboU ApoHmw K l,d*itisalteriufyrn- f^T "T~ • 
poto parallelis IA y K0 JunBsffuc ad cen - \ F ^ . 

trum C reilis l C , K /, erit feilor byper- ' 

bolrctts K C l aqualis qttudrilinco 0 A LK . \ / 

Nam parallelogrammorum C AI M , ;jl ■ 

CQK.S ( ex »2. 2 . conse. ) xqualium , ' 

dimU 
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dimidia funt triangula C A I, C O K, qu* ide6 xqualia funt, 
& communi ablato triangulo COF,appofitoqueutrinque 
trilineo FIK , manifriium eft,fc£Iorem KCI aequari qua- 
dril neop f\ IK i ■ 

COROLL. Hinc patet 
quadnlinea K.I AO, K 1 M S 
eidem feiton C1 K , adeo- 
que&invtcern efferqualia. 

* LE fVI^M A it: Sint in ajym- 
ftoto CA tres retia propor- 
tionales C L , CO , C A , & 
ad bjperbolam ordinentur alte- 
ri ajymptoto parallela L P , 

O K , A I : Erit punSum K 
'Vertex portionis PK/. 

Compleris parallelogram- 
mis, ut in figura , erit ex 
natura hyperbolx, CL ad 
CO, ut reciproci OK ad 
L P , quare etiam ipfa CO 
ad C A,ut©K ad AT: & ided paralJelogrammum COITS 
erit fitnile ipfi CATR, & circa eandem diametrum CT 
( a 6. 6. rlem . ) confidet j fimiliter cilm fit O K ad A I , vel 
ipfi parallelam LE , ut AC ad CO, velCO ad CL, erit 
fc parallelogrammum CLEM circa eandem diametrum_> 
ipforum COKS,CATR;& quia E T , P I funt diametri 
parallelogrammi E I T P , fe mutui» fecabunt in X •, Igitur 
refla C X , quz ex centro bifecat applicatam P I , diame- 
ter erit portionis , & per ejus verticem tranfibit j oftenfa- 
eft autem tranfire per punftum K , ergo K eft vertex di- 
fl* portionis. 

LEMMA III. lijdem poftis , quadnlinea A IK O, OKFZ, 
qua ordinatis ad terminos continue proportionalium intercipiun- 
tur , aqualia erunt. 

Nam 
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Nam & triangulum XCI xquatur XCP, & portio XKI 
xqualis eft portioni X K. P , cum' diameter KX bifecet ap- 
plicatam PI , & portionem PKI; quarfc fe&ores KCI, 
KCP, adeoque &quadrilinea AIKC^OirPL,** lemm. 1. 
xquabuntur . 

LEMMA IV. Si fuerint 
LC y CD t d^OC,CA pro- 
portionales , ordinat is inde ad 
byperbolam LP ,D Q,& 0 K, 

A I , intercepta quadrtlinea^ 

LPQD, OKU pariter aqua - 0 
lia erunt . t^- 

Sumpta inter DC, OC 
inedia proportionali N C, 
hxc media erit etiam inter D r 
LC, AC propter redan- 

f ulum L C A xquale ipG 
>CO, feu quadrato CN> 
ergo ordinata N V , erit ex 
lemm. prpced. quadrilineum 
AN VI xquale quadrili- 
neo N L P Vi itemq. ON VK 1- 
xquale N DQ V i quare & refidua AOKI , PLP<i. 
xqualia manebunt. , , 

LEMMA V. At fi major ,aat minor foret ratio LC ai C D t 
quam OC ad C A, tjfet quadrilineum LPQD majus pariter 9 
aut minus , ipfoOK lA y t t ^ t ^ , y 

Quippe aucta CL ; augeretur primi quadrilinei exten- 
fio, & illa decreCceote hxc pariter minueretur^ , • 

LEMMA VI- Ordinentur ad byperbolam dua qualibet Al y 
OK^ dua alia L P , DQ , erit ratio duarum OC , C A ad 
rationem duarum D C , C L , ut quadrilineum IAOK ai 


PLDQ r . 1 ...... . 

. Multiplicetur enim utcunque «atio duarum OC,CA, 

fu na- 


• • 


8o 


0127 ' 


Epiftola 

iumptis quotlibet continufc pro- 
-^portionalibus SC, TC , NC, 
- quibus nfpondebunt , per Um- 
ma }. aequalia quadrilinca prio- 
ribus ordinatis, alillque S X, 
TZ , NV rnterie&a : ade 6 ut 
qukm multiplicata fuerit ratio 
NC , A C rationis OC, AC, 
tam multiplex refultet quadri* 
lineum N V i A quadnkner I AOK. 
Sirmhte* multiplicata otcUnquc 
ratione DC, LC per quot libet 
continui proportionales PC , 
MCjOilrtidetur a qui multiplex 
fore quadtdineorfl PLMfe ipftu* 
PLDQ: 4 lqlM<km fi ratio NC, 
A C aqua!» lucri* rationi MC, 
LC, etiam quadrilineum VKAI per ItiMi^la aqua- 
le ipfi PLMEj fin pruna iatk> major , aut minor fuerit 
fecunda , etiam per lemma 5 . primum quadrilineum fietaL 

tero majus , aut minus j quare ut ratio O C, AC, ad rap- 
tionem DC, LC, ita quadnltnenm IAO K ad ipfunu 
-ipL DQ j-ot» anteccdestium *q«i multiplicia prafatomo- 
do iefpondentia aqufc multiplicibus confequtntium , ut 
exigit terminorum proporiioualitas tx def. 6. j. tltm. 

LEMMA V1L Si retia AC ( ut in fig. fequenti ) fetis st- 
tunque in B , iterum fetetur in D , inter A & B , sut tn d , 
ivrtr B, & teri ratis dUaeum B A. DA ad rationem duarum 
DC, BC e» majori pmptrteone, quam BC ad A B : at ratio 
luarut» dA f BA ad ratesntm dsarum BC,dCin minori pro - 
portione rnf qttkm BC ad A B. 

Per mininos A , C duftis parallelis K CN , I A M , & 
fada CK aquali AI , ex *,& I ducantur du* hyperbol* 
*q Qa fc$ fcGEP, H<fi l«verfo fitu pofitz in angulis 

alym- 



Digitized by Googli 


Geometrica • 81 

afymptoticis C A M , A C N , ad quas ordinata per pun- 
dum B reda E Be , reliquis afymptotis parallela, & per 
punda D , d pariter ordinatis F , G df, per punda E, 
e ducantur ipli A C parallelae LEH, M 
leb\ eritque per lemma 6. ratio dua- 
rum B A , D A ,ad rationem ipfarum 
DC, BC ut fpatium FEBDad DB<£, 
hoc eft in minori ratione, qukra[dt- 
minuto antecedente , & audo con- 
fequente ] qu« fit parallelogrammo- 
xum EBDL, e BD4,GvequamEB 
ad Br,aut BC ad AB (namzqua- 
lia funt parailelograrama zqualibus 
hyperbolis inferipta EBA , f BC, 
adeoque latera habent reciproca ) At 
i contrario ratio duarum d A , B A 
ad rationem ipfarum BC,dC ett«r 
eodem lemm. 6. ut E G d B ad B df e , 
quz ratio minor eft , quim ( audo 
antecedente , & minuto confequen- 
te ) paralleiogrammorum EH</B,B<//*,feu qalm EBad 
Be, fcilicet BC ad A B; & igitur major eft in primo, & 
minor in fecundo cafu propoitio didarum rationu,quim 
fit ratio partium BC, AB, ut fuit propofitum. 

LEMMA Vili. EJlo AB ad BC in ratione qualibet , m ai 

n . Dico , faBum ex potejlate . , 
q tpfius A B, cajas index m, m po~ 
teftatem ipjsus BC, cajas index n , 
ejfe omnium fimiliam maximam , idejl majus , quam Js, alibi fecla 
AC in D vel d , /umeretur faBum ex Jjmilibas caram partium 
potefiatibus per cofdem indices denominatis . 

Nam quia ratio duarum AB, AD ad rationem dua- 
rum DC , B C eft in minori proportione , per lemma 7. quim 
B C ad A B , ideft quim m ad n per hypothefim , erit fa- 

L dutn 
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-jp*- 


V » M c 


ftura extremorum majus fi- 
do mediorum ideft ratio dux» 
rum AB, AD multiplicata 


per m [ feu ratio ab"’ ad ipfom aT>" ] major erit raoono^ 
D C , C B multiplicata per * E hoc eft ratione dc* ad cb ■ ] 
unde lurfus factum extremorum ab" in ca" majus erit fi- 
do mediorum ad* in dc* . Similiter otie udetur , quddi 
cum fit rationis duarum d A, AB, ad rationem ip£arum_» 
BC, dC, minor proportio, quim BC ad AB, fisu quira m 
ad w, erit prima ratio multiplicata per mi (hoc eft dl m ad 
378” ) minor fecunda multiplicata per * ( ideft 52" ad 2c* > 
&ide6fadum extremorum 2* m in 5e" minus er it fadome. 
diorum ab" in bc“ ; quare ipfut» ab"i» 52* eft omnium 
fimilium maximum . . • i.’- 

LEMMA IX- Inter afynptatxm 
ACH Jit qualibet ex tnfintus by- ^ 
ferboht PK p, cujas ea proprietas , 1 

ut potefias ordinata KB denomteta. 
ta ab m ,ad fimtlem alterius ordi w 
nata PD pote flat em , fit reciproci , 


A 



ftqmrm patefiat abfafia i centro O* 

DC , enisu tadnx o,ad fimslen ab. 

Jeifa BC pottfiatem. Dico , quod 8 " 
si fiat AB ai BC , ut m ain, jnn. 

Ha A K byparbalam tanget in K . f^/ 

Occurrat AK. ordinatae PDin 
F;eritqu« foflum ex cF in wc" 

»d fadum «X cb" ur ba" , ut bk" ad ba" , five ut df" ad 
da" , Vel ut produdum ea eo* »« r»p" ad produ&um $x 
CD* in DA" » atqui CB* in IA” , ex U», prandenti , cujus 
hypothefi cafus hic congruit, majus. oftqrAm cd<* mvda*, 
ergo ( par 14. j. elem. ) etiam clr » iit" ( Metcl^ inap", 
ipfi xquale, ob reciprocam pqteftatum rationem) majus eft 
quitu co" in fie" j major eft igitua DP,quara DF,8t ided 

pun- 
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pun&urn hyperbolae P eft ultra re&am K A , idque ubique 
contingit, ergo AK io folo pundo K hyperbolae occurrit, 
ipsamque tangendo prctcrgredttur . 

LEMMA X. In qualibet figura C AN t fi ad terminos A , a 
, ordinatarum AN , an, R 
ordinentur re8a AG , 
a g axi B N par alitia, 
aquales r verb re/peSivit 
fib tangentibus Ni?, nb, 
erit figura GgaA aqua - 
lis figura AaaN, cui 
torrefpondet . 

Has figuras cap. 8 , 

Hugeutantr. n. t Cor- 
rclatas appellabam, 

«arumque aqualita- 

«em (suppofitis infiniti prosim» G AN, HDE) demon- 
ftravi m 4|. *. tlem. propter aequalia Elementaria paral- 
lelogramma DFGH , DENM, itemque dfgb 9 dent», 
quae fiint complementa parailelogramoiorum circa diame- 
trum A B, five ab. Quare conftat propofitum. 

LEMMA XI. E80 AaC qualibet wa /, Q 

infinitis lyperbAis fupra de (tripus , & fiat 

foteflatet ordinatarum AN, an .quarum 

index m, rea prata poteBattbut obfes forum* 1 — — A 

n D , N D , quarum index n ,& ducantur / ,, 

AO, a f ordinata ad Aiam ajymptotcm :n' ~t. % /'* ? 

erit at m ad wtyitaquairtUmam NAast /j / 
ad quadrtUneum 0 A ai. / / / 

Estenfis enim O A,/<r adG, ' / r 
ratione • ad », fiat alia hyperboUc. ! f 
ejufdem genet» Gg, qu* erit correla- f • 1 
ta priori , ut in lemm. *o. eo qubd AG, If 
if «quentur fubt a «gentibus N B, nb ,ad quas abfcifi* NO, 

L 1 » D 
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n D [ zquales ipfis O A , fa ] pariter 
funt ex lemm. 9. in ratione » ad m > 
quare fpatium A«gG aequatur ex lemm. 

10. fpatio A ««Ni eft autem AagGN 
ad kafO in ratione m ad n ( cuiru 
ejufmodi fit ratio quarumvis ordmataiunf 
G A , A O , &£ « , af) quare & fpatium 
NA ««ad fpatium OA af eft femper 
in ratione m ad ». I 

LEMMA XII. Iifdem pojitis , erit fa- 
tum fpatium DOdC ad portionem NAaC , 
vt nadm i & dsnjidendo reilangulii DO AN 
ad fpatium NAaCyUtn~-madm. f 

Ubi enim af infiniti proxima fiet afymptoto D N , fpa- 
tiwn O A af degenerabit in D O A a C , & fpatium N A a o 
in N A a C , quari ciim ejufmodi fpatia O A 'af, N A a n Grit 
ut n ad m, patet integra quoque DO A«C, N A«Cc(Tein 
eadem ratione, & dividendo inferiptum reftangulutn ad 
fubfequentem aream fore, ut»-wad«; 

Nimirum fi * fit major ipfo m, in ratione alfignabili, 
quam habet ipforum differentia ad datum m ( ut propte- 
rea in hoc cafu fit atTiufque areae finita ratio), fi «zqua- 
tur m, ut in hyperbola Apolloniana, ratio prodibit infi- 
niti parva o ad 1. [unde in hoc cafu area hyperbolica infi» 
niti major eft inferipto parallelogrammo J fin fuerit n mi- 
nor ipfow, habebitur ratio minor quam infiniti parva ,qug 
fciticet foret negativi numeri minoris nihilo (appello mi. 
morem mbila in hoc cafu negativum numerum , quia nort_. 
applicantur nunc numeri ad certas quantitates , aliquam 
datam politionem fervantes, ut ad oppofttam plagam in- 
verti poflint, fed abfoluti confiderantur, & m abftratto, 
tamquam exponentes , qui rationes quantitatum reprzfen- 
tant , independenter & quolibet ipfarum situ ) ad unitatem, 
vel alium numerum pofitivum ( unde tunc aream hypei- 

• •' boli- 
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bolicam plufquam infinities fuperare infcriptum paralle- 
logrammumCl. VVallifius contendit) puti ii a exiftente 1 
fuerit m zqualis 2, fiet parallelogrammi ratio ad aream_a 
hyperbolicam quz — 1 ad 1: fi fuerit m zqualis 3, fiet il- 
la ratio — 2 ad 3 , atque ita deinceps j quas quidem ratio- 
nes , patet non efle fubduplam , aut fubfequialteram , in- 
tercedentem inter aliquem ex terminis, qui comparantur, 
inverfo fitu acceptura ( ut prztendit Varignonius ) & re- 
liquum eodem loco manentem , licfct hoc ipfum verificari 
contingat, quia nempe area N AaC ad reliquam DNAV, 
quz , trans ordinatam ,ad partes oppofitas vergit, femper 
invenitur e(Te, ut w — * aa » — m [ ut facili deducitur ex 
przmiffis,& utramlibet ad infcriptum parallelogrammum, 
velut ad m, comparando} itaque alterutra eft ut differen- 
tia exponentium negativa, vel pofitiva , nempe fi m fuperet 
ir numero b , erit prima ad fecundam ut b ad — 6,fin ma- 
jor fuerit » , quim m eadem differentia , erit illa ad hanc 
ut — b ad b , ctim fimili lege utraque area ad utramquc* 
afymptoton referatur , mutatis dumtaxat ordinatarum po- 
teftatibu* in poteftates abfciflarum , & contra; Sed quem- 
admodum in cafu Apollonianx Hyperbolx, cujus ratio 
ad inlcriptum paraHellogrammura eft « ad # — »,five 1 ad 
o non contendit Varignonius, confequens rationis o in- 
dicare rn antecedenti tmtlam nagnitndtnem ( quafi ir* ipfam 
ordinatam AN, unde originem docit, contraheretur area 
hvperbolica ) fed abfohte tnfinitam , Kcfct interitn in rebus 
phyfieis, aut geometricis quantitatibus, datanti politionem, 
ex determinata origine , fcrvantibus , quoties contingit , 
quantitates illas, puta «,&*>, invicem zquari , tunca— b 
zquetur o, & in nihilum abeat, five retrocedens exaQfc 
quantitas b adprxcitatam originem ipGusa nec citra co». 
fiftrns, nec ultra procurrens, in ejufdennrprincipium eoo- 
trahatur, ibique, in non quantum fui generis degenerans» 
evanefeat: ita ra cafu altiorum hyperbolarum , ubi ratio 

paral- 
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parallclogrammi ad aream hyperbolicara fubfequentem eft 
i-B ad «, fi re— t ad i, aut— t ad 3 &c. non vide- 
tur prcfamcndum, ex negativo antecedente, indicari con- 
fequentis are* tranfpolitio nem faciendam ad aliam partem 
ordinat* , ut paifim in magnitudinibus fituta habentibus, 
fi ex fixa origine ia determinatam plagam protenduntur 
a, & b, fitqoe illa minor, hcc major differentia e , itaut 
isrxfr, tone = — c ,& bpc eftpofitiva- 

quantitas retrorium ab origine computata , in adverfanxj 
partem ab illa, versQs quam fe extendere «,& b fupponc- 
nantur > Sed unb hinc concludere licet, didom paralielo- 
gtamtnum ad confequentetn aream, ut rudus quim nihil, 
comparari , adeo ut hzc illud fuperet plufquim infiniti : 
quin potius, fi negativa expreffio quid piam m vertenduau* 
eoacludeict , lpiutn paxaiidograimmKn , quod eii homo- 
logus comparationis terminus quantitatis negativz — 1, 
aut — a, fitum mutare deberet, non area hyperbohea ,quz 
homologa eft pofitivo termino a» exprimenti 2, aut 3 pofi- 
tivas unitates > quemadmodum in expretfione Apollomanp 
hyperbol*, ad quam dt&urn paraUeiogrammum eft, ut o 
ad 1 , idem parallelogrammum , vehit nihilum reputatur 
refpedu are* infinite hyperbolicp , non i contrario area 
hyperbolica in minina degenerat : fed hcc obiter diftx. 
lat in VValiifiani argumenti defenfionem, cujus caufa t»- 
nen ab hoc pondo noa pendet, cdm nec mihi propo li- 
tum fit ab ejufroodi analytka cxprdfione variornoa iofini- 
. «etis graduum evidentiam repetere ( qui fani hinc non fa- 
cis c ommo di dicerentur , alteram aream hypeibo|icama 
alteri fupenons ordinis comparando, & in hoc taotuou 
V Valida nfto deficere videtur ) fed potms geometrica 
«donfione , ut videbimus , qooc hanc negativi figoi ambi- 
fuiiaten nihil moratur- 

JLkMMAXiU. fer tdem feewBmta A trenjemrt du& byferiolt, 
JftUtmana Ai K y & ^oedom alia AP , cajat » it net tuum PQ 

fote» 
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fotejlas m re. n t O 

ciproce refpon - 1 " ’ T> O ' 

deat abfcifsis 1 , . 

DQ,&exq*o- 

libet ejus pun- M — » ______ ; 

80 Pad afym. ' Ss ~ #-> ' T 

/fotor paralie - n — ~~y£/ ~~~ — 7 7 ji 

*£& *r ?a, o yZ-g 19 7/^ 

F f, occanta. //“ ' 

tet priore by- 

perbola ia R, a : eni* intimum S.AP ad trUimam A se JP t 
at m ad 1. 


CCkm in hyperbota Apolloniana quadrtlmea A«»N, 
JLafQ fiat xquaHa [ per condi. Itmm. t. fivt ex lemm. a 
ob indices. m y » squales, quibus didt fpatia proportio* 
nantut ] appofito, aut dempto communi Ciilmeo P« A , 
fiet (Spatium NA P«a aquale P/QA £ fed PA.NQ ad 
P/OA l*mm„ *t. ed, ut m ad *, five,in hoc cafu, ut 

• ad *i ecgo ide» PANQ etiam ad NiAPs» erit >. Ut 

• ad «; Metiam QA AN ad NAaareft ut ratio duarum 

• D, D N, per kmm. i. fci licet pariter ut • ad r ( quia# 
prima ratio femel accepta aequator fecundat per * multa- 
piscatae.} c^m eahypotbcfi fkQQ ad DN > ut Sa“ ad qe^ 
vel 3 » >■ ut ZbP ad S*r ) eigo.A reliquum RAP «d 
reliquum A*P «ft in eadem ratior» *r ad t.. Quod erat &a 

CDAQLL. Hinc conftar, dividendo «vpritna figura, cf. 
fe R.P« adA«P, ufe m*~ » ad 1 at ia fecuada figura, 
cftKPaad AeP, ut 1 — a*ad m & R«.P ad RPA ia 
prima figura «flv , ut • — 1 ad •■; at i» fecunda figura# 
e (Te , ut » — »ad w, unde fi i» peimo cafu • aquatur 
a, vel m fecunda • aquatur dirqidio umeatis [ hoc eft 
fit exponens radicis quadram } patet, re&am P« prima 
figura , bifariam dividere: trilinemn ARP, & teRairu 
RP fecundat figurat .fiauh tet. hifaj jam Cecate tn lineum AaP. 

LEM- 


Digitized by Google 



D * 

N 

Sa 

| 

r 0 

n & 

T 

m 

u 


88 Epiftola 

LEMMA XIV. lijdetn pofitit,ex biline t 
R AT utrique bjferbola interteclo, Magni- 
tudinem data qualibet finita quantitate Z 
majorem fecabtmas . 

Sitprimb numerus m majer unitate, 

& tunc du&a quavis P» afymptoto 
DQ parallela , multiplicetur iatio m 
ad i j ufquedum aequalis, aut proxi- 
mi major evadat ratione Z ad A P a ; 
fitque ratio fic multiplicata eadem , qug 
produfti ex numero r in m , ldeit rm 
ad i . Tum dufta PR afymptoto DO 
parallela, agatur RG parallela DQ, 
deinde SG , ST , T V alternatim afymptotis para Ile! j , id- 
que in tot pun&is P,G,T continuetur, quoties multipli* 
cata fuerit ratio r»ad i rationis m ad i .Quia igitur (pa- 
liuro AVT ad fpatium AP» rationem habet compofitam 
ex intermedii* rationibus, AVT ad ATS, ATS ad ASG, 
ASG ad AGR , AGR ad ARP, & ARP ad AP* 
(omnibus majoris inxqualitatis ) quarum prima, tertia, & 
quinta ( aKzque impari loco pofitz fi plures fuerint) zquan- 
tur femper ex lemm. 13. rationi «ad 1. quzfimulcompo- 
fitz eandem rationem multiplicant juxta acceptum nume- 
rum pun&orum P,G, T, adeoque ex fe folis conflarent 
rationem rm ad *. ideft «qualem, aut proximi majorem.» 
ratione Z ad AP», patet utique, rationem AVT ad 
A P« , que ex recenfitis , & infuper ex fecunda , quarta , 
aliifque pari loco pofitis componitur, longi majorem e(fe 
ratione Z ad AP», ideoque fpatium AVT mult6 majus 
fore propofito fpatio Z. 

Sin autem fuerit m[ut in figura fequenti ] minor quim 
1 , tunc ipfa P» ducatur parallela DO, & ratione 1 ad 
m viciflim multiplicata, ufquedum fiat ratio r ad m zqua- 
Jis, aut proximi major ratione Z ad AP», continuetur 

in 
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ijttotidem pun&is flexilineb aPRGSTV 
e* lineis alternaturi parallelis ad afym- 
ptotos, & eodem ratiocinio colligetur, 
fpatium ATV ad AP a majorem ra- 
tionem habere-,quim Zad A P a, quia 
ioW rationes ATV ad ATS, nec eoa 
AG S ad AGR , & APR ad AP» 

[ fingulz tx lemm. 1 3. xquales rationi 
iadn] componerent rationem r ad 
w, multiplicatam fcilicetipGys 1 ad w, 
pronumero pun&orumP,G, T» Quare 
conflat, in hoc etiam caiu , exbilmeo 
R A P fccari poffe fpatium T A V ma- 
jus qualibet finita magnitudine propo- 
fita Z. Quod erat &c. .... 1 I r . 

CQROLL. Hinc patet, fpatium, hyperbola Apollonia na 
ARV , & quavis alia AEX lntencepui» , effe magnitudinis 
abfolutfc iufinit*, poteft enitn ad haitun) fpauu Apa ratio- 
nem habere majorem qualibet_L 0 _ M M C 

aflign bili. 

• * * 'd- 



tigu un». P 

LEMMA XV. Sit byperbola 

S 1» * A l IT -l - - / • 


Apollomana A IV , & aha qua- 
libet ABaD , cujus ordtnatar* 
AN ,an fotejtates , per numerum 
m ( unitate majorem ) denomina- 
ta , reciproce respondeant abfcijfis 
n C , NC : tum per feB tonem qua- 
rumvis afymptoto parallelarum. 
AO, BH , t n punclis P , < 3 , 
in qualibet qffignabth ratione * , 
puta f ad 1 yfiat hyperbola PGl 
tpfi ABaD proportionali ter ana- 
loga. Deto,PGT totrvenire ab- 
tmbi , velat m I, cum Apollonia- 

’ M 




nes confiant rationem I M ad OP: fed ut co* ad cm" , 
ita ex natura curvx PGTeft etiam MI, qu$ ex Mafyrr ptoto 
CQ parallela ufque ad curvam PGT ducitur, ad eandem OP; 
igitur eadem cft IM ad Apollonianam,& MI ad hanc hyper- 
bolam noviflimfc dudam ;quare utraque hxc curva in pun 
do I conveniet; deinceps autem , qI™ ad [ polita 
ord nata ad hanc hyperbolam P IT, »V veib ordinata., 
ad Apollonianam A R V ] feu »G ad CQ, vel Q I ad n V, 
majorem habebit rationem, qukm Ql ad gn , & ide6 »V 
minor erit qukm ng, quare manifeftum eft , utramque cur- 
vam fe invicem fecare in I. & curvam PGI ex interiori 

fieri 
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ficfi fcxtcriorem Apollonianx hypeibol* . Quod&c. 

His pofitis, arque attentius pexfpeftis, facillimi demon- 
ftrabitur prjcipuum noftrum_> . , 

r • j 1 . • • >■ : 1 • 'i 

. i > THEOREMA. 

C * . f ■ ■ 

Ujushket hyferboU ApoUonsana altioris , Jfatium 
ficum tfi Plufqoam : infinitum ccnjcndum. 

Intelligatur ARIVX hyperbola Apollonii, & per idem 
pun&um intra eafdem afymptotos.QCO delcripta (it hy- 
perbola qualibet , cujus ordinatarum A N 3 un poteftas ab 
pxponente m, qjui major fit unitate, denominata , refpon- 
deat abfciffis reciproci acceptis h G ,NC. Dico lpatium_j 
#CO A B D , ad partes D infiniti producum , efle mfini- 
ties majus fpatio abfoluti infinito Apollonianz hyperbole 
aCOARV zqui in infinitum produtfo : adeoque illud effe 
Flujqunm Infinitum. 

A dignetur enim qualibet ratio majoris, ingqualitatis ,/ 
ad 1} & fingulis afymptoto C.Q_ parallelis AO, BH & c. 
in tali ratione feftis ad punda P, G. &c. dufta (it hyper- 
bola PGT, priori A BD proportionaliter analoga, que 
[lemm. ij. J fecabit Apollomanam, hyperbolam alicubi, 
velut in I i bilineum autem V IT ( per caroll. lemm. 14. 
.erit abfolutfe infinitum , adeoque infinities majus termina- 
to fpatio PG1RA >& appofito communi fpatio «COPGi VX, 
fiet «COPGl^T abfoluti majus fpatio «COARIVXj 
& ideo fpatium N COABaD majorem habebit rationem 
ad hoc fecundum , qu&m ad illud primum : fed ad iilud 
( ob proportionalem (ingularum parallelarum OA, HB 
fcflionem ad P, G in ratione /ad 1 ) eft in aflignabili 
quavis ratione /ad ijergo ad hoc fecundum rationem^» 
habet majorem qualibet aflignabilij infinities igitur ipfuna 
fuperat , adeoque eft Ilnjqnam Infinitum. Qyod erat de- 

monftrandum. j .h - ■ 

M » " Nunc ' 
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Nunc ad fcrtipulos tuo» excutiendos accedo. Illud ta* 
primis opponis, quomodo fleri poflk , uc omne afympco- 
ticum fpatium, velutCN DIB, tnfinities minus afleri po£> 
Ct circumfcripto paraUelogi ammo CNF, ut ego (zpius 
afferui: ciim tame^,ff mtefligatur Vas prifmaticum. date 
altitudinis {qualis CN,bafim habens ipfum afymptoticum 
ffratroi», aqua , vel alio flu,do repleri , tum amota curva 
foonda, D I B, permittatur aqua fluere «rfque ad fpondam 
NP alteri CG paralfckm , adeo ut adaptetur pnfmati , 
r m NO baf”” nunG parallelogrammfi 

' f , *‘fn3 r "T " t • '• infiniti longum CN P, confequeiu vi-* 
deatur , ut ad aliquam altitudinem , 


uui 



fk noti «qualem priori ., faltem in ali* 

^ - rr :.Ldl if : * 


3 ua ad ipfam ratione adignabtli , ea* 

-'W 


aqua aflurgat , ne dicere coga- 
mur , infinitam molem aqua «iit fuf- 
ficerc ad madefaciendemdumtaaariiv 
finiti longi parallelogrammi iuperfi- 
ciem, nec tantam eflfe , ut fcjpra furt» 
dum varts CNF vel tantillum eleva- 
tor , qnod 5 abfurdum ab omnibus cenfendom fote arbitra- 
ris , Ad b*c , fi iit paraHelepipedurn, fuptr determmarb 
quadrato CN m longitudinem infinitam eredum, aquam* 
illam, qu* prius- 'intra priCma- firut* altitudinis C M, ttc 
infinitam afymptotkam aream pro bafi obtinens , conclu- 
debatur, immiffam concipramus, utique ad infinitam al- 
titudinem fore elevandam obfttvaS', adeoqtte congruere* 
pofle prifmati ,bafim habenti' m fi rurum param fogramnium, 
finitam vtrb altiWKfcnetnvStfic atm dffe-Gewfendtmr afymi- * 
ptoticum fpafium infiituie» minus pamUbloguinmo ei*, 
cumfcripto. Poftremb auftoritatem ndfcio, an r«mnem_i 
Cl V.Gahlzi obiicete identidem non praetermittis, quip- 
pe qui Dt*L t. de utro* Jcttntta norl poffe invicem com- 
parari infinitas magnitudines, exemplo radicum-, qundra- 
- * M • toru», 
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t u nn n, ac cuborum «a omnibus numeri* fele&omtaeviii- 
rir, unde vocabula. major » t minoris v & squalis locum-» 
dor habere in infiniti* ftatuit, coque nuads adcaiffurunu» 
hsrc noftra tlafoam infimta arbitraris, qui ne. rationem 
quidem aifignabdem ut cjufdem generi* Infiniti» agnolcit; 
unde fxpms. repet» ,case»dum y ne mirum in modium balo 
lucinemur^ diuntam- aodadcr 1 nfini tas quanti tates , fini- 
tae noftrx mentis, captum excedentes , veriare non- dubita- 
mus , ac de ufdem, perinde aede finiri? ,, per aaalyricoft 
calculo», geometricas difccrcfus, ac. figuratum diagratu- 
mata, difcutrereprxliunimus.. ^ 

Qutbus hzc breviter poflic reponi obfctvo. Prirab nihil 
abfurdi effe , qn6d aqua tlfaa, quz vaaprifmaticum afym- 
ptotale CNDIB implet»* , applicata Vafi. parallelepipa- 
do fuper parallelograramo CNF eredo, vix ejus fundum 
madefaciat*, nec ad ttilatn finitam altitudinem V fu a bafi 
elevetur, fed tantum, ad infiniti parvam , adeoutqukm 
ittfimrie» mittas- eft f patiam sfympcotkutn CN DI B ctr- 
cumfcripto paralleiogrammo CNF, tam infinities minor 
fit teciproci altitudo ¥ ad quam in hoc paralldepipedo 
aflbtger aqua , altitudine CN prioris prifmaris , ut gene- 
f etim it» omnibus foliditaqnslibus contingere neceCTe eft .*• 
d**mom dbid ideiti itthac cafu dicendum, efle , quod 
egnis dictrer, fi ex. &niu»aitqn©<, quantumvis magno ,aqua» 
tum receptaculo*, perrtrex toto. occcano, effundi intelllge- 
retur aqua in-immtnfatp pbniciem. ^ feu fupeificicm mfi- 
nitartf i «si adhsrreudo, certi nat» poflet in: ullam datam 
elevari fed. illam vix httmeriaret: eodenu» 
-quipp£*#n»d» finitam- occeant fundum, fe habet ad immen- 
fom plimittem , er infinitas area- afympcotica ad circum- 
fert protn psralltflogramtMim , quod illa, offenditur mfinv- 
tievn»s*«.3, ; ; ■« 

S» oumifi* , fi aquas illa repleor prifmaticani Vim afyafc 
pentab, intuadvmaa paeaUdlepipedo bafitn habenti, do- 
tum.* 
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tum quadratum red$ CN , fed interminatam altitudinem, 
utique intra iliud ad altitudinem infinitam erigeretur, fed 
tamen infinitus minorem, qukmfit longitudo fpatii alym- 
ptotici : nimirum fi aiea aiymptotica fuerit hyperbolz 
Apollonunz , erit altitudo prifmatis zqualis infinito axi 
Log'ftitz ,feu LogamhmicZjfubtangentem habentis zquaa 

Jem ipfi NC lateri quadrati hyperbo'- ^ 

}ico fpatio inferipti .• nam ejufmodi 
fpatium afymptoticum fa pius offendi 
mus zquati rtdangulo cx dida NC 
in axem przfatum Logifticz, utquz- 
vis afymptotici fpatii terminata por- 
ro zquatur redangulo ejufdem N C 
redam axi Logifticz parallelam, 


m 



ejufque curv$, & afymptoto hyper ^ 
bolz intcrpolitam j itaque cdm dici^ 
tnusjfpatia hujus generis afymptota lia 
efle infinities minora redangulo quovis infiniti longo, in- 
telligendum eft de longitudine zqufc infinita, ac fit longi* 
tudo didi (patii: feu de redangulo ipfi circumfcripto, & 
qualibet ejus parte proportionali , per fubdivifam illius 
latitudinem refeda:non autem id aderimus de quovis in- 
finito redangulo indifcriminatim . Vide Scholion I. fu- 
biedum toroll. 2. prop. IX. pag. jg. hujus tradatus. 

Tertib ad Galilzi five audontatem , five rationem ,rcf- 
pondeo, me nullatenus dubitare, fi viveret nunc tempo- 
ris Vir Clariflimus,&totlUufirium Mathematicorum, qui 
hos diverfos infinitorum giadusmecum agnofeunt , funda- 
menta perpenderet, infignemque hujus dodrinz ulum im* 
geometricis, & phy ficis problematibus fol vendis agnofee- 
-ret, aut eorum audontati & rationi fuam liberi, & fynce- 
ife pottpoliturum, aut faltem fore , ut mirabilia hxc pro- 
fundioris Gecmetriz arcana , fin minus probaret, certfc 
debita veneratione fufpiceret , coque loco haberet , quo 
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fu a Paradoxa depun&o xquali peripherix, aliifque hujuf- 
modi, habenda efle k exteris Mathematicis voluit . Cxte- 
rftm, re maturifts, atque attentius penfata, fortaffe Vir 
Lynceus animadverteret, ex omnibus poffibiiibus numeris, 
nedum plures , fed infinities plures e(Te radices, qukm_» 
quadratos i & adhuc infinities plures quadratos eife,quim, 
cubos, & fubinde (emper infinities minorem effe multitu- 
dinem altiorum poteftatum .- quemadmodum & facili col- 
ligeret, omnium prorfus numerorum multitudinem c(Te_. 
duplam multitudinis imparium dumtaxat , vel dumtaxat 

• parium numerorum ; itemque eandem omnium numero* 
rum multitudinem triplam e(Te illorum multitudinis, quos 
ternarius numerare poteft; &c. Ad rationem ver 6 dubi- 
tandi , an non totidem cenfendi fint quadrati , aut cubi, 

• quot radices &c. cOm cuilibet radici fuum refpondeat qua- 
dratum, & fuus cubus: itemque an non totidem fint om- 

- nes prorfus numeri, quot foli pares, aut foli illi, qui It ter- 

.nario numerantur, cftm cuivis prorfus numero fuus du- 

. plus ( qui par eft > poffic affignari, itemque fingulis cor- 

• refpondeat fuus triplus [quem ided ternarius metitur ] &c. 
ipfummet refponfurum arbitror, hxc omnia falfa effe , G 

! ad xqualem terminorum numerum cujufvis generis nume- 
rorum feries prorogari intelligatur; utenimab tad 10, vel 
ad 100, vel ad icoo. &c.f«mper falfumeft tot eiTe radices, 
quot quadrata , quot cubi, quot pares numeri, quot i ter- 
nario numerati, etenim quos Galilxus ait afiignari poffe_» 
fingulis radicibus quadratos , cubos , itemque duplos, & 
triplos &c. extra feriem acceptam exiftere certum eft: ita_. 
etiam fi in multitudine majori qualibet data, juxta ejufdem 
infinitatis progrefeum, numeri infiniti accipiantur, falfum 
erit, totidem in ipfis radices , quot quadratos, & cubos, 
& per binarium , & per ternarium diviGbiles pofse af- 
fignsri, qui enim Gc correfponderent ( prxter paucos in ac- 
cepta ferie contentos ) ultra terminum afsumptarum radi- 
cum 
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eum, extra progreflionem , torenc afsamendi/quemadirodBm 
ultra denarium excurrunt numen quadrati, & cubi , & 
dupli, & tripli eorum qui ab < ad io computantur ;& ul- 
tra centenarium funt qui licmJiter refpondent fi .gulis na- 
n.erij intra cent -nanum condufiscatque it a deincep*; ita- 
que ratio uon ckett , cur <r der «niit,ipiumnut Galilxuna_» 
foci Ii adw.iisu um , qi*6d infii.ita omnem «qualitatis, It 
inaqua -kjiis maii tu ac n non* ,iplaaiquealtiorum gra- 
duum varietatem «i -5u«ic poilint , n.que zgrb laturum, «t 
induam nobis a li-o Upt. Max. Infiniti ideam, quoad fie- 
ri pot-efl , aflidue contemplemur , ejufdemque Audorisno- 
-fin uvfinitam «ile odi plenitudinem , immenGm, uucimd- 
natum , lncircumfcnptam , Sapientur , Potentiae , Boniia- 
tilque magnitudinem , per hac aenigmata , intenm adtnixan- 
tes , dum paofotun ad defpiciendas halce finitas re6&cada- 
ess animum erudientes, ad illud Imfinuotmm^ & Plufauam 
hrfiniterfitM omnium Mfixnmum , fine extenfionc immeoium 
fine luccedione perpetuum , fine multitudine infinitum, 
omnis extenfioniG originem , omnis succeifioms fontem, 
omnis infinitatis principium , tvidentiori intuitu, facie ad 
faciem, aliquando perferutandum afpiramus. Hzc unaju- 
cundiffima contemplatio , per interminabilis arvi feriern 
mentes noftras jugiter occupabit , hxc una beatos efficiet : 
cur itaque dubitabimus hzc infinitatis noftri Au&oris ve- 
ftigia, in admirandis operibus fu» relida, has ejus magni- 
tudinis velut umbras , & fptdra , nobis in his tenebris oc- 
currentia , quoad licuerit , perfequi , fiquam inde veritatis 
lucem eruentes , futurz felicitatis fpccimen aliquod pre- 
guftare poftimus ? 

Quod porrbex rerum finitarum propietatibus , et un- 
dique cucumfcnptis figuris, de Infiniti natura , deque im- 
«nenfis fpatus pronunciare non vereamur, id extra repre- 
henfionem efse intelJiges, fi ea ipfis creaturis, utique fi- 
nitis, exiguis, et limitatis , ad ejufdem Creatoris noftri , 
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Maximi, Infinitique notitiam afeendere nos debere ani- 
madvertas , & ex earum dotibus, quamlibet imperfc&is , 
fummi Opificis infinitas perfediones colligere, dum Invt- 
fbtha Dei , per ea qua fuci a funt , intelleti* tonfpie mit- 
tar , ut monuit Apoftolus. Adhatc.tibi ipfi ,acvuigopbi- 
lofophorom potius cavendum cit , ne te praejudicio aliquo 
falli permittas, dum ab Infinito Finitum omne toto gehe- 
it diftingui putas, ut alterum cum altero conferri nequeat ; 
«aghittidinum quippe finitarum divifibilitas in infinitum, 
tot phy ficis , & geometricis argumentis demonftrata , & 
apud fapientes omnes jam inconcufsa , arguit ipfaftiMt ad 
quoddam Infiniti genus pariter pertinere, tametfi, qui 4 » 
riobis ordinarii; tradtand* occurrunt, ab infinitis fccerni , 
St peculiari nomifte finitorum defignari confuever int . Qua- 
vis materiat particula , fi do&ilhmtim Lcibmtiium audias , 
infinita eft , non potetfate dumtaxat, fcd adtu ip(o ,ur Seho- 
Izloqduntur : en ejus verba ex iipuiola ad D. Foucher Ca- 
nonicum Difionenfem in Diario Farifienfi Augufii 169 p 
Je fias tellement pour i ' tnfini acine /, qu’ an lien d' admettrt - 
que la nature r abhorre , comme l' on dit 'onlgairement , je tivns 
qu elle /’ nffefle par tout , pourmteux marqncr les perfeci 10 it de 
Jon Aut cur . Atnji je eroit qu il n y n anenti partte de la ma- 
ture , qnt ne fott , je ne da pas dtvifible , mait actuellanent dt- 
' vaee < & par confequent la motndre partitelle doit eftre ivnfde- 
ree comme nn monde plet d' une infinite de creat ures differentes > 
Qu* fi vera, aut veris fimiliacenfeantur, quis vetet impo- 
fterum de finitis magnitudinibus , perinde ac de inflnitfs, 
& i contrario de infinitis , perinde ac de finitis, difcurfoe, 
ciim uno genete uterque magnitudinum ordoveluti com- 
prehendatur ? Piiterquamquod lpfe notharum demon- 
ftrationum progreflfus aperti oftendit , debitas Cautiones* 
nobis minime prSetermifTas , prout rerum ferebat condi- 
tio, ctim ex ra toAibus finitarum quantitatum, ad lpfas 
infinkaS vel i«vicem , Vei cum ittfitmies majoribus, aut 

N mino- 
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minoribus comparandas gradum faceremus. 

CxterCim quae mihi obiecilli Trevoltienfium Sociorum, 
qui monumenta Scientiarum , ac bonarum Artium perfcri- 
bunt, teftimoma, noftrae caufz non admodum officere ju- 
dico. Ajunt illi artic. 33. menfium Maii , & Junii anni 
1701 in receofione Methodi Jacobi Bernoulhi ad deter- 
minandos evolutarum radios ,, Analyfim infinite parvorum 
f juxta phrafim D. Hofpitahi ] tn tpfiufmet Infiniti vifcera 
penetrari , nec Infinitum dumtaxat completi i , fed Infinitum in- 
finiti , aut etiam infinitorum- Infinitatem ; at optandam ejfe , ut 
eiufmodi Ana ly fis , quam contendant f f eundi tate admirabili pr(- 
ditam , tantam evidentiam fecum afferret , quantam a Geome- 
tria jure expellamus : Sed cum audiuntur differentes de Infinito^ 
ieque Infinito infiniti , aede Infinito infinities infiniti , atque 
ita deinceps fine limite progrediendo , cumque finitts magnitudi- 
nibus ha infinitorum Infinitates applicantur , non femper contin- 
git , eos quos erudire , atque ad afienfum cogere conantur , tan- 
ta ingenii 1 ii proditos effe , quanta requireretur , ut in adeo pro- 
fundit abyfls recondita myfierta difeernere queant ,*.& infra fub 
finem „ idui antiquis Geometrarum ratiociniis affueti funt , non 
ntfi ggre ab sis fe avelli patientur ut tam ubflraclat methodos 
profequantur : ac fattli malint non adeo longe progredi , quartL, 
novat viat ingredi ad Infinitum infinities- infiniti ducentes y in 
quibus non adeo claram circa fe lucem femper a r picient , ac fatis 
obvio aberrandi periculo fe frequenter obnoxios fentient . Non^ 
fujficit in rebus geometricis reile concludere , ntfi & legitimam 
effe illationem evidenter nobis innotefeat . „ 

In quibns patet, non improbari quidem ipfammet infi- 
niti parvorum Analyfim, nec dodkinam infinities infinir 
torum, velut erroris fufpe&am, traduci, fed unum hoc 
querelae fubie&um effe,qu6d non fatis clari ,& evidenter 
ab hujus methodi cultoribus hxc omnia tradantur , fed 
magni alicujus myfterii ad inftar , intricatioris calculi ve- 
lo involuta proponi confueverint ; quod fortafle in noftro 
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tranatu culpare non poterunt , in quo di-lucidb , ut arbi- 
tror, atque ex fevenori Geometrarum methodo demon- 
ftrata omnia deprehendent. In eam quippe feritentram_» 
& nos fponte concpdimus , optandum e(Te , ut qu* per 
analyticum calculum in veniuntur, ad geometricam potius 
amuffim exa&a , fi fieri poteft r proponantur , qu&m ut 
per fymbola , multiplici prxfertim exponentium gradu , 
& radicum implicatarum fignis affj&a ,implicentur , es 
quibus non ftatim, uno velut intuitu , quemadmodum ex 

lineanibusdemonftrationibus,veritatemexpofitorum Theo- 
rematum Leftor elicere pot«ft,fed longum ejufdem calculi 
fibimet repetendi t^dium fubire cogitur, antequ&m cer- 
tam propoGtx *ei notitiam libi comparet, non minori ple- 
rumque labore , quim fi ab initio eidem veritati ex inte- 
rro per femetipfum indagandx animum applicuifler. 

Hxc habui, qux difficultatibus tuis pro nunc reponerem: 
fiquid exinde lucis haurire poteris, ea fruere; fiquid ve- 
ri obfcurius , prx argumenti ipfius conditione, difhini 
invenies, id quam primum , fincera , qua invicem utimur r 
libertate indicare ne pr*termittas y congruant ex medii 
hicidationem, fuo tempore, reportaturus . . 

Viw y 'vale & fiquid nwdfii rcEhus iftis , 

Candidus imperti : fi non , bis utere metum . /' 

Dabam Aretii Kalendis Septembris MDCGIX. ‘ 


. • • , - ' * 'K.CL 

n Dominus regnabit in" /eternum, et ultra n t. x 
Exod. cap. ij. *u. 18. 
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■ APPROBATIONE 9. 

, * • ■ ‘ 


D B MaddattJ Reewendifs. Patris D. Alphonii Cellini Abbatis Generalis tc- 
tius Ordinis Caoialdulen/is , attente legi librum , qui infcribitur. Di tnjl- 
mtiJ InfitotcrMh , & Infimli fa<*uonm irJiHikiti &t. i ,P. D. Gtirderta 
Gtmtf Monacho Camaldxlesvli Caltbn Mathematico, it Pifio» Univailiutu Pu- 
blico Philoiophije PiofciTarc cofnpoUtum, n.hilque in eo tam Cathol.ci Fidei, 
finart hon.t inorihui diitcnmm tnvei»i i qmmmmfc Opus pictuuMtk OtMtMtti* 
meditationibus, Iwimti ipts.m Natuaul. .fio ac d.fftreniialis Calculi Metho- 
dum illuftrantibus , refertum, ot tanto Audfore dignum , tk Mathematic* ttudida 
fls petufile funirniii CCnfio , fppi» mandetur. . 

: S>a t. Arti» * Monnitcrio S. Mu» »n Oikdibua dte tj. Seprtmbns 1709. 

t). Antoni*! Vvtocijcat Carttmtlli S Tbetfog Dolh ^ 

1,L ‘ ' Abbas dirft Mondlhrit . & Fijttatdt LarrialMtnfit^ 

. ,■ ■ 1 t .1" . _ - 1 : 


frbrurfi x tdl titulus eft : De Infinitis bijinitmtm ,& {*■ 
VJj Uniti varvoratH ofdthtbkS . H P. D.Guidorru Grando M6>. 

r L . d ti - i' 1 * a f i . *1 i /]' lil .11 B 


cacho noitro cbrfipbtirau tecoghOmitKevcrendiiEfttiftB. 
D. Antoriius FraftdfcuSCaraitiflli Abbas V ifjcattrt ( cui hoc 
iphim comrtiiflutrt fuit') & cenfuetit irt futefrt edi pofle, 
Kos /acritatem Aufibri praefato ekrgifflttt, ut eundem., 
fibrum typis mandare taledt , fi c$teliS , ad quos fpeda^, 
videbitur . Ih quofUfti fidem HaS litteras mlnu tloftra fut* 
feripas, ac Similo tfottrb «Ufiitas. dedimus. 

Ex Mopafietnb ^bftrtd ^S. Fly ppoHti , et I 
ventio die i. 'OfltoofiS i^09* 

•ad i i »V^V-i .«a 4. iCl *J J ‘i * - - » 


Laurentii Fa- 


loCBJ Kgfifi.' 


D. Atyhonfus Abbas Generalis Camald. 

3 ,!• 1 /. ‘ 

.Pi .d . 7 ; B,Udri»dSMifetiiciiC»attU. Cama/d, 


.21 Ii 1 1 

IMPRIMATUR. 

frater Carolfss Antonius Fanas de Cremona Ord. Mtn. Conm. 

Vicart*! Gtmalti &**A* ityifitsum ffjarum. 

* , \ 

Imprimatur Pifis. . . 

Anton. Irancifc. Falmertns V.Generalss, 
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APPROBATIONES. 


D 


E Martrfttt» Rewjrendtfs. Patris D. Alphonfi Cellini Abbati» Generalis te- 
tius Ordinis Cnrrtaldulcnfis, attente legi librum , qui infcribitur: De InS- 
ifitii Infinitorum , & infiniti fagorum oriinikai &t. fc P. D. Guidon*. 
tirands Monacho Camaidulenii Catcbo Mathematico, at 1‘tCin* lin.v.jliutis Pu- 

blico bhilolophijt PiofcifOrc cufnpblitum , n.hilque in eo tam Cathol c* fidei 

tjmirrt boa, l moilbuS ditionum inveni ; qim»imm& Ofn» * - ’ 

meditatirtmbu», Iwimti ipliui Naturam, «r ' — , “ v 
dum llluftramibus , refertu.*!, fic unto Aui 


id ac diftfcrt, malis Calculi Meiho- 
digtoum, it Mathcinitic* Hudtd. 


meditxtiambuj , imimri ipii.t» Naturam, vwid 

«um illufirantibus , refertum, Oc tanto Audforc uignuin, tx MathematiC* E 
tls perutile rnfurum cenfeo , fi tjrpu mandetur. 

; £>at. Attii» «t Monattcno i» Mum in Urbdibu* dic if, Scpitmbm 1709 

■ ! 1 , f). Anmiut francijcot Catttmlli S Thethtt Delhfi, 

Xi Abbut dtsii Monajhtii f 6r Vijitatat CtMalMertfit J 

. . , .... • j _ .01;: ::r .1 5; ‘' •jjj 

fibrum *tul titulus eft : Ge Infinita hfinitarsm M. 
^ finiti p urvor urit orlhtbSti } 4 P. D. OuidoiTt Grando MG*. 
lucho noftro cmttpbtitti.il recognbmitRemendiflittttfs R. 
D. Antotlius PrahCSfcuS Caraffielll Abbas Vifitdtdr f epi hoc 
lpfum corprtiilTuin fuit') & cenfuefit io facett* etfi potfe. 
Nos /acdltatcm At$dri pfsifktb elargimur, ut eundem.» 
librum typis mandare valedt , fi cf telis , ad quos fpeatHf, 
videbitur . In quotlitti fidem haS litteras ffldnu uoftra fubi. 
feripas, ac Sigillo Nbttrb tttUhltiS dedimus. 

Ex MopSuetio ^dftrd iiS. PfypJloHti } et Laurentii Fa- 
ventij die i. O&obti!» 1^09. 

» F>. Ahbonfsts Abbas Generalis Carnali 

Sigfin. »a.M/r 


locnt 4» 


■ i' 1 .0' .J i ©» iiitmns Miftrotii Ctncell. C urnali. 


t I t< I *T 

IMPRIMATUR. 

Frater Carolus Antonius Fanni Je Cr emana Ori Min. Cen r ». 
Victtrint Gftetalk Sonti* knspstifittams Fsfarum. 

Imprimatur Pilis. 

. ; r Anttn. Franeifc. Falmersni V. Generalis . 
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